اعداد : أ خمد الشنوری الصف الثانى الإعدادی 


الفصل الدراسى الأول 


FelV¥ / F.11 


المحتويات 
الوحدة الأوئى : الأعداد الحقيقية 
مراجعة 
E‏ الدرس الأول : الجذر التكعيبى للعدد النسبى 
ماله الرخزالزجيم 


أحمد الله و اشكره و أثنى عليه أن أعانذ 


الدرس الثانى : 
: ايجاد قيمة تقريبية لعدد غير نسبى 
الدرس الرابع 


CT 


š ۳‏ 2 
مجموعة الأعداد غير النسبية د 


مجموعة الأعداد الحقيقية س 


٤ ۳‏ الدرس الخامس : علاقة الترتیب فى ن 
و وفقنى لتفديم هدا الكتاب من مجموعه الدرس السادس : الفترات 


۴ المتميز ۴ 
فى الرياضيات لاقدمه لأبنائى المتعلمين 


و إخوانى المعلمين و الذى رأعيت فيه 


للتدريب على كيفية الحل لتناسب كل المستويات 
و مرفق حلولها كاملة في آخر الكتاب 
متمنياً أن ينال رضاكم و ثقتكم التى أعتز بها 


t 
4 الدرجة الأولى فى متغير فى ت | ج ي4‎ 
Se TT TT 
ا‎ PF العلاقة بين متغيرين و"‎ ٠ تفديم ألمادة العلميه بطريقة مبسطه و ممتعه الدرس الأول‎ 
0 الدرس الثانى : ميل الخط المستقيم و تطبيقات حياتية ا‎ 0 
مدلا بأمثلة محلولة ثم تدريبات متنوعة و متدرجة الوحدة الثالثة : الإحصاء 4 ل ل‎ 
الدرس الأول : جمع البيانات و تنظيمها‎ 


الدرس السابع : 
الدرس الثامن : 
الذدر اسل التاسع 
الدرس العاشر : 


العمليات على الأعداد الحقيقية 
العمليات على الحذور الترييعية 
العمليات على الحذور التكعيبية 
تطبيقات على الأعداد الخقيقية 


الدرس الحاد ي عشر : حل المعاد لات و المتباينات س 


الدرس الثاثى 


الدرس الثالٹث 
الوحدة الرابعة : 


سمح 


eT 


: الجدول التكرارى المتجمع الصاعد و الجدول 
التكرارى النازل و تمئيليهما بيانياً 

RS OB 

م ات رل اة 


= 
ننا 
ې 


الدرس الأول : متوسطات المثلت 
N e‏ 3 الدرس الثاني : المتلث المتساوى الساقين 
و الله لا يضيع اجر من احسن عملا الدرس الثالت : نظريات المثلت المتساوي الساقين 
E‏ الدرس الرابع : نتانج على نظريات المثلث المتساوى الساقين 
و هو ولى التوفيق الوحدة الخامسة . التباين 
الدرس الأول التباين 


الدرس الثائى : 
الدرس الثالئت ٠‏ 


الدرس الرابم 


المقارئنة بين قياسات زوايا المثلث 
المقارنة بين أطوال أضلاع المثلث 
: متباينة المثلث 


| ۲ ) إعدادی ترم أول 


متمیز للرياضيات أحمد الننتوري 
الوحدة الأولى الأعداد الحقيقية القيمة المطلقة للعدد النسبى : 
القيمة المطلقة للعدد الصحيح ‏ هى : 
مراجعة المسافة بين موقع العدد  (‏ ) و موقع الصفر على خط الأعداد 
) و هى دانما موجبة › و يرمز لها بالرمز ١|‏ | 
تذکر : مجمو عات الاعداد ٠‏ فمثلاً . 
مجموعة أعداد العد . |- 0| =0 ٤‏ | 0| =0 “ 
fa. clic PcFTol}= E‏ 
مجموعة الأعداد الطبيعية : > جر : |= مم 
fa. cfc PcoF<|<.} = ۷‏ ملاحظة : 
ادا كان : | س | = ى فان : س = اه 


: مجموعة الأعداد الصحيحة‎ 
{auc Fc Tcl «c.0 | CF oP 2} = کہ‎ 


مجموعة الأعداد الصحيحة الموجبة : ااصررة الاه لحد الي : 


يكون العد اللنسبى فى صورته القياسية إذا كان على الصورة : 


کرم = إ | )۳ < E= f...‏ 
ہم = ا ا ا ب xÞ‏ .)| حیث : | < |۲| < إ u‏ یرہ 3 لے 
ی کک کر ل . لا کک 
+ الصورة الفباسيه أأعدد (OF... ٠.‏ هی : 1,0 * 1 
عة الأعداد النسبية ٠‏ 
مجمو : > الصورة القياسية للعدد :- ال هى : اع × ا" 


i 
پ 3 کہ بپ{‎ o: وج‎ 2 
: العدد النسبى المربع الكامل‎ 
هو العدد الذى يمكن كتابته على صورة مريع عدد نسبى‎ 


٣ 
) ای : ( عدد نسبی‎ 


لاحظ : < ط 5 اہ D9‏ 2 
و شكل فن المقابل يوضح ذلك 


ٍ 
احمد النننتوہی 


اهر الزننننو ى 


تمیز للرياضيات 
لعدد : ٣۵‏ هو عدد نسبی مربع کامل لأنه يمکن کتابته على 
1 1 
الصورة : (۳) او (-۳) 


و من أمتلة الأعداد النسبية المربعة الكاملة : 
0e f‏ 9 ج ْ 2 اه ۰ 


العدد النسبى المكعب الكامل : 
هو العدد الذى يمكن كتابته على صورة مكعب عدد نسبى 
: ۳ 
ای : ( عدد نسبی ) 


فمثلاً . 
العدد : ۳۷ هو عدد نسبى مكعب كامل لأنه يمكن كتابته على 
۳ 
الصورة : (۳) U‏ 
العدد : - ۳۷ هو عدد نسبى مكعب كامل لأنه يمكن كتابته على 
۳ 
الصورة : (-۳) >U‏ 


و من أمتلة الأعداد النسبية المكعبة الكاملة : 
2ا 


f 
‘Ts A < f 


لإحظ الجدول التالى : 


أحمد الذنذنو ى 


أحمد ٣ Er‏ ) اعدادی ترم أول 
الجذر التربيعى للعدد النسبى : 
الجذر التربيعى للعدد النسبى الموجب ٠‏ 
هو العدد الذى مربعه يساوى ٠‏ 
و یکون : کل عدد نسبی مربع کامل ‏ له جذران تربیعیان 
کل منهما معكوس جمعى للآخر أى أن مجموعهما صفر 


ھا TV «< Fy:‏ 
فمثلاً . 
العدد : ٠۵‏ له جذران تربيعيان هما : 0 ›» -0 


0 = ')٥-( “T0 - ')۵( : لان‎ 


ملاحظات : 


ا) ا |١‏ يعنى الجذر التربيعى الموجب للعدد : 1| › و هى :2¿ 
راصفر = 
۳) العدد النسبى السالب ليس له جذر تربيعى 

فمتلا : ( - ۳) لیس له جذر تربیعی بمعنی ان : با-٤‏ 238 


= || 

E 

0) المعادلة التربيعية : س" = مأ لها حلان هما [ م ١م‏ ) 
فمثلاً : مجموعة حل المعادلة : س = ٩‏ هى :إ۳ ۳ 


1) لإيجاد الجذر التربيعى لأى عدد يمكن تحليله إلى عوامله الأوثية 
> گما يمکن استخدام الآله الحاسبة 


5 
احمد النشتوہی 


J‏ ز للرياصيات ا [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
الدرس الأول : الجذر التكعيبى للعدد النسبى آ) الجذر التكعيبى لعدد نسبى سالب يكون ساثباً 
نم | فمثلاً : 1|۳ = 
0 - 
۳) ا اصفر = صفر 


۴ * * ۳ 
حجم المكعب = طول الحرف × نفسه × نفسه = ل( طول الحرف ) 
تلا . ( راس ' = ہیں 


ايجاد الجذر التكعيبى للعدد النسبى المكعب الكامل : 
= م × > سم 


لإيجاد الجذر التكعيبى لأى عدد نسبى يمكن تحليله إلى عوامله الأولية 
تعلم : “ ٠‏ کما پمکن استخدام الآلة الحاسبة 
أما إذا كان : حجم مكعب 1١‏ سم" فإن : إيجاد طول حرفه چ فمثلا : el‏ 
نبحث عن عدد إذا ضرب فى نفسه ثلاث مرات ( أو عدد مكعبه ) 0 = l. =o xf‏ " 1 
نحصل على ا r ro‏ 
سنجد أنه : £ لإن : £ × £ × £= 1£ Ho‏ 0 
[ ن ملاحظات : Fo‏ | 0 0-4 
و بالتالى يكون : طول حرف المكعب الدى حجمه 1٤‏ سم ا) الد التسبى المكعب الكامل : ا 
هو : ع سم هو العدد الذى يمكن كتابته على صورة مكعب ,| 
يسمى العد : ع الجدر التكعيبى للعدد ع1 س ی : ( عدد سبی )" 
الجذر التكعيبى لعدد نسبى : ) العدد النسبى ك الكامل له جذر تکعیبی واحد 
الجذر التكعيبى للعدد النسبى ۲ هو العدد إلذى مكعبه يساوي ٠‏ و هو عدد نسبی أيضاً 
> يرمز للجذر التكعيبى للعدد النسبى ٠‏ بالرمز : 3 ۳) إذا كان : ' عدداً مكعباً كاملا فان : المعادلة التكعيبية : س" = م 
احد فق ه 
ات . ي و | 
6 ا کے ا فی نر کو ا فمتلا : مجموعه حل المعادله : سس = ۸ فی 2 هی : 
فمثلا : rei RI 0= |٣0‏ 
أحمد النتتو ہی أحمد التنتوہی 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


0 أکمل الجدول التالى : )۳( اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 


[ا] ا (-۸) = . 
[FJ‏ = ^( 


(FT <F <“ E— < £) 


۱ 1 1 1 
( ° iT °F J) 


= o + "2 ا‎ |۳ 
ب‎ -,--A | ٣ × ا‎ ]٤[ 


(۴] | |= .. ا ا 


) ہن )› ب ہیں ) س ( 
[[ 5 ]1 اذا گان : ا = £ فان اس = 
(T— <c Ff cC F— ¢ & ) 7 [0|‏ 


۳ 
۸F A\F 1‏ [۷] طول حرف المكعب الذى حجمه ۳|١‏ سم يساوى .... سم 
<F)‏ “1< ۸( 
[۷] ۹ - .3 = .ي | و : 
]۸[ المساحة الجانيدة لمكعب حجمه ن٣‏ سم تساو ی سم 


TS‏ -_ جانبية لمكعب ااا و 
[۹] 1+ .... = ه0 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


3 ز للرياضيات أحمد [زننلو ری ۳ اعداد ی تل أول 
(5) أوجد مجموعة حل المعادلات التالية فى 2 : (0) كرة حجمها ل 7 وحدة مكعبة أوجد طول قطرها 


۳ 


( حجم الكرة = چ 7 ہہ ) 


(1) اذا کان نصف مکعب يساوی ۲۵١‏ فماهو العدد ؟ 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


متميز للرياضيات | 


أحمد ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
الدرس الثانى : مجموعة الأعداد غير النسبية ( د ) ۳) النسبة التقريبية 7 
حيث أنه لا يمكن إيجاد قيمة مضبوطة لأى من هذه الأعاد 
نعلم أن : 
العدد النسبى : هو العدد الذى يمكن وضعه على الصورة ل حيث : مئل هذه الإعداد و غيرها تكون مجموعة تسمى مجموعة الأعداد غير 
¥ * #+ ا 
ب 3 کہ » بپ + . النسبية و يرمز لها بالرمز ( 2 ) 
فمتلاً : 
عند حل المعادلة : ء سأ = ¶ قان : س = +۳ 


و یلاحظ ان : كلا من = » ا عدد نسبیى 


و لكن توجد كثير من الأعداد التى لا يمكن وضعها على الصورة ل 
حیث : ' › بپ 3 لہ بپ ج . 


ا) 2 ٠»‏ منفصلتان أى أن : 2 0 2= MW‏ 
)٣‏ مجموعة حل المعادلة فى و : س' = ۲ 


فانه لا یوجد عدد نسبی مربعه يساوی ۲ يكون حلا للمعادلة هآ (Tl =< Tl}‏ 
العدد النسبى : () أكمل باستخدام أحد الرمزين د أو و 
أعدد إلذد e‏ 
ا : ]| ۹ 3 .... 1 |۹ د2 
)> ب 3 لہ u‏ پچ . 
من أمثلة الأعداد غير النسبية ٠‏ آ۳] ۳ 3 .... 3H‏ ا 3 


ا) الجذور التربيعية للأعداد الموجبة التى ليست مربعات كاملة 


0| 7 2 .. 1] صفر د 
مٿل :| ۰ رأآه ۹-۰ 0١ e,‏ 1 


۴) الجذور التكعيبية للأعداد التى ليست مكعبات كاملة [۷] ۹-۸ 3 ... AV [A‏ 3 
TY < FV < TV‏ 
أحمد الننندنوی 


5 
أحمد نتوی 


متميز للرياضيات | 


7 اعداد ی تل أول 
(۲) أختر الإجاية الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 


|= )٣۴ - (س‎ ]٤[ 
.... [ا] العدد غير النسبى من بين الأعداد التالية هو‎ 
Al < < ((ا‎ 
٤ .... العدد النسبى من بين الأعداد التاثية هر‎ ]۲[ 
= س - ا)‎ ( ]0[ (4< rfl‘ ۹ <° ۹-1” 
.... [۳ا] المربع الذى مساحته .| سمأ يكون طول ضلعه‎ 
E CVs Tle co) 
٠ 8 المكعب الثذى حجمه ع سم" يكون طول حرفه .... سم‎ ][ 
اوجد طول ضلع المربع الذى ا‎ (2) ( O0— < Û « اء : ا‎ ( 


(۳) أوجد قيمة س فی کل من مما یلی و بين ما إذا كانت 
ا 
[ا] ۵ سس = ٣.‏ (0) ڊ 


بسبب الريح كسر الجزء العثوى من شجرة طولها ۳ أمتار فصنع مع 


سطع الأرض زاوية ما › قإذا كان طول الجزء الثابت فوق الأرض من 
الشجرة متر واحد أوجد المسافة بين قاعدة الشجرة و نقطة تلاقى 


[] ۴ س" = 1 فمتها مع الأرض 
[ ۳ ۳ س = عم 
أحمد الذنذنو ى 


5 
r LLL 1 | 
A 


متميز للرياضيات 


الدرس الثالث : إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى 


تمهيد : 

ا) الإاعاد : | 2۰ 0۹٩۹)‏ کل منها مربع کامل 
و بأخذ الجذر التربیعی لها تكون : | › ۲ › ۳ › 
و نلاحظ أن : ۲ يقع بين | › ۶ و بالتالى يكون : 
٣‏ يقع بین ۰۱ ۲ أىی أن : را٣‏ = 
> اه یقع بین ۰۳ ۳ أی أن :إ۵ 
: .............. و هکذا 

) الأعداد : | > ۸ )۰ ۲۷ کل منھا مکعب کامل 
و بأخذ الجذر التکعیبی لها تكون : | › ۲ › ۳ › 
و نلاحظ آن : ۳ یقع بین | › ۸ و باثتالی یکون : 


۳ يقع بین ۴۰۱ أآی أن : ۳|۳ = ۱+ کسر عشری 
| + کسر عشری 


> ا یقع بین ۲ ۰ ۳ أى أن ٠.۳:‏ = 


(ا) أكمل ما يى بعددين صحيحين متتاليين ينحصر بينهما العدد : 
Il [I‏ العددين هما : .... › 
Al [FI‏ 
۳] ۹-۳ 
[5] 1 


أحمد الذنذنو ى 


العددين هما : ,.. u‏ 
العددين هما : ,... ٠‏ 


العددين هما : .... »› 


| + کسر عشری 
+ کسر عشری E‏ 


أحمد تنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى : 

فمثلاً : نجد : را٣‏ = |,٤|۶۳....‏ ............. و هکذا 

و يمكن إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى دون استخدام الآلة الحاسبة 

فمثلا : يمكن إيجاد تقريبية للعدد : | ۲ كمايلى : 

نلاحظ أن : ۲ ينحصر بين العددين | › ٤‏ ( كل منهما مربع كامل ) 
أی أن : |< ۲ < ٤‏ بأخذ الجذر التربیعی للأطراف 
l>‏ > ۲ ای أن : | ۲ = ۱ + کسر عشری 
۴ ۴ 1 ۲ ۲ ۲ 
و بفحص فيم الإعداد : ( إا ) › ( ٣ا‏ ) › ( ۳ا) ›(2ا) 


ا٣ا‎ = نجد : (اا)‎ 10 ( > 
: 1,1۹ = ۲ 1,۳ ) : l2 ۲ 1, ) 
fro = (lo) <“ 1= (1E) 


۴۴١ < ۲ < 1۹71 >‏ و بأخذ الجذر التربيعى 

Fl > E‏ < ,ا u‏ ينحصر بين 2| › 0ا 
أ٣‏ = ١ا‏ لأقرب جزء من عشرة 

و لإيجاد قيمة تقريبية أدق لرقمين عشريين نلاحظ أن : 

: کسر عشری > و لجد‎ + ٤ = ٣ 

rE = CLEF) < BAA = CSL) 

اع < ا٣‏ < ٣٤ا‏ ۴۰ ینحصر بین اعرا › ۶۲| 
رآ٣‏ = اكا لأقرب جزء من مائة و هکذا 


مزمز للرياضيات 
و يمكن استخدام الآلة الحاسبة للتأكد من صحة الإجابة 


(۴) [ا] أوجد لأقرب جزء من عشرة قيمة رأ 0 


[] أوجد لأقرب جزء من مائة قيمة رأ !| 


[] أوجد لأقرب جزء من عشرة قيمة ا۲ 


أحمد الذنذنو ى 


أحمد 8/4 ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
(۳) اوجد قیمة س فی کل مما یلی حیث س 3 حم 
[ا] س < ا۷ < ہں + | ۽ ہں 
[] س < ا٦۴‏ < س +| »> س=. 
[۳] س < ۸ < س +| ¢ ہں =. 
]٤[‏ س < ااأم < س +| › س=.. 
3 [ە] س < |۳ < س +| ۰ س=. 
= ]| س <> .ا < س +| ۾ س =, 


جي (:) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
[1] العدد غير النسبى المحصور بين ۲ »› ۳ هو .... 


(ro < Fl < Vl < EV) 


[] العدد غير النسبى المحصور بين ۲ › | هي .... 


(Tl < F< o < Fl -) 
.. = اا‎ ]۳[ 
(PAV <F c9 < FF— ) 


[5] أقرب عدد صحيح للعدد ٣0|‏ هي . 
(F< <£ <0)‏ 


7 
Fo > loll > FE e 
۲,۵ › ۴,٤ اس × راس = اس = س حیث : س > . أی أن : ۳ ۵ا ينحصر بين‎ ) 
Fx FY <F = El = Fl x Fy: 
ol × ا‎ 


= 0 ...و هكا (0) أثبت أن : 


إعدادی_ ترم أول 


[ا] | ۵ ینحصر بین ۲,۴٤ › ۴,٣۳‏ 


فمثلاً : لأثبات أن : 
ا] |۳ يتحص بین ۷ا ۰> ۸ا لتب 


(ا ۴ = ۴ × ۳ = ۳ 


FFE = CLA) < FA = CIV) < 


۳۴١ < ۳ < ۹ >‏ و بأخذ الجذر التربيعى [۴] ا ینحصر بین ۴,٣٣‏ › ۳٣ر٣‏ 
VV‏ > ا۳ > lA‏ 

ی أن : | ۳ ينحصر بين ۷ا › ۸| 

۴] | 1۵ ینحصر بین ,۲ › ۴,۵ تتبع ما یلی : 


0 = 1ol x tol x loll = (lol) 


. 
IWATE = (TE ) < 


1 
lo,1r0 = (F0 )‏ 
و بأخذ الجذر التكعيبى 


lûO,1O0 > {0O0 > WATE e < 
أو الزننننو ى‎ 


4 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی تر أول 
تمثيل العدد غير النسبى ( على الصورة اس ) على خط الأعداد : يمكن بنفس فتحة الفرجار تحديد نقطة سأ التى تمثل العدد .| 0 
توجد عدة طرق لتمثيل العدد غير النسيى على الصورة | سس حيث س تقع على يسار النقطة و 

ملاحظات .۰ 


تعتمد هذه الطريقة على رسم مثلث قائم الزاوية بحيث يكون | بس 
ا) کل عدد غير نسبی يمكن تمثيله بنقطة خط الأعداد 
طول أحد ضلعى القائمة و يكون : طول الوتر = ل رسأ )١+‏ ا . ٠‏ 
(۲) لتمثيل العدد : ١‏ + ,أ0 نتبع نفس الخطوات السابقة › لكن 
ا 1 | 
> طول الضلع الآخر للقائمة = + ( س -|) نركز سن الفرجار فى النقطة التى تمثل العدد | › ....... و هكذا 
فمثلاً : لتمثيل العدد رأ 0 ۹ 
ا) نوجد : طول الوتر = + ( م + |) = ۳ و ا 
> طول الضلع الآخر للقائمة = + (0-|) = ۲ 
) ترسم خط الأعداد > 


و من نقطة (و ) نقيم عمود 
طوله ۲٣‏ وحدة طول 
يصل لنقطة ٠‏ 
۳) ركز بسن الفرجار 
عند نقطة ٠‏ و بفتحة طولها ۳ وحدة طول نرسم قوسا [۲] ارسم خط الأعداد و حدد النقطة التى تمثل العدد - Vl‏ 


يقطع خط الأعداد س على يمين نقطة (و) فيكون : 
(وس) = ( ۲ سں) - ( و)' = (۳)' - (۴) = ۲ 
و سن = اه وحدة طول 

و تكون نقطة س هى التى تمثل العدد أن 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


[۳ا] ارسم خط الأعداد و حدد النقطة التى تمثل العدد ١‏ - |1 (۸) أوجد كلاً من طول ضلع و طول قطر مربع مساحته .| س" 


[5] ارسم خط الأعداد و حدد النقطة التى تمثل العدد ١‏ + رأ 0 


(۷) ارسم ۸ ۲ ب ح القائم الزاوية فى ب »› و الذى فيه ' ب = ۲ سم 
> ب د = ۳ سم و استخدم الشكل فى تحديد النقطة التى تمثل العدد 


٠۳ |‏ على خط الأعداد )٩(‏ دائرة محيطها ۲ رأ 0 7 سم أوجد مساحة سطحها 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


متميز للرياضيات 


أحمد ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
الدرس الرابع : مجموعة الأعداد الحقيقية .ح 0 ا = س :س 3ے )س > .!؟ 
إل اد الحققة 1| _ = ١س‏ :س 3 »س <.!؟ 
مجموعه الاعداد دة ; عة إل لحققة ے دة = . 
هى المجموعة الناتجة من إتحاد مجموعة الإأعداد النسبية ۷] مجموعه الإعداد الحقيقيه عير الموجب _ لا ١ء‏ 
و مجموعة الأعداد غير النسبية و يرمز لها بائرمز ‏ = س : س 3 ہے ٭ س < )١‏ 


أی أن : ح = ۵3 لو ۸] مجموعة الأعداد الحقيقية غير السالبة = حرلا ٤.١‏ 
وا | 


۹ ۱-۳ = ا لأن : (- ١ -(×)١| -(×)١‏ )= -ا| 
و شكل فن المقابل يوصضصح : n‏ [ ت :) ( × ) (*) ( 


N 20‏ = مجموعة الأعداد النسبية 2 E‏ بینما | | 8 ح لنه لا يوجد عدد حقيقى إذا ضرب فى 
(r‏ أف علد طبيه أو صحيح مجموعة الأعداد | ذ أصححة ۱ تسده کان الناتج ا 
آو نسبی أو غیر نسبی غير ڪڪ يرمز للاعداد الحقيقية بدون الصفر بالرمز © 
هو عدد حفیقی ای ان : E SG‏ ی أن : ت ={ 
ط < ہ5 L523‏ 
1 
L2 2 <‏ ا) أکمل ما یلى : 
۳) كل عدد حقيقى تمثله نقطة واحدة على خط الأعداد 0( 
+ 2 1[ 2 لات =. 
مجموعة الأعداد الحقيقية الموجبة ‏ مجموعة الأعداد الحقيقية السالبة On 2 [f‏ - 
و يلاحظ : إ۳ CC‏ لا _ = . 
|] العدد صفر تمثله نقطة الأصل و 
۳ الأعداد الحقيقية الموجبة تمثلها جميع نقط خط الأعداد على يمين و [ئ] + ۸ =. 
۳] الأعداد الحقيقية الموجبة تمتلها جميع نقط خط الأعداد على يمين و  ]0[‏ - 23 = 
CAUf'I U, = C&C [i‏ ]ج - وھ = . 
أحمد الننندنوی 


5 
احمد النشتوہی 


J‏ ز للرياصيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
(۲) أكمل الجدول التالى بوضع علامة ( ¥ ) فى المكان المناسب 
گما 8 الحالة الأولى : 


(۳) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
[ا] ح = .... 


CULL. SUF CU. SU 3) 
. =]. < س : س 3ے )»> س‎ ٣آ‎ 


(LC “o ÛC <o < ÛC) 
إذا كان :س عدداً حقيقياً سالباً فالعدد الذى يمثل عدداً موجباً‎ ]۳[ 
.... من الأعداد التائية‎ 
۹ ۲ ۳ 
) ]س )› ہس‎ ١ سں ۰ ہس‎ ( 


[] اذا کان : ج چ عددين حقيقيين بين صفر › | 


فان : ( 


(r <ol< |< F-) 


ضع الأعداد التالية فى 
أماكنها المناسبة فى 
شكل فن المقابل 
FL u f —‏ 


‘“ FO <“ FT 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ۳٠‏ ) اعدادی ترم أول 


الدرس الخامس : علاقة الترتيب فی [Fr CC‏ اذا کان ٠‏ سس عدداً حقيقياً تمثله على خط الأعداد النقطة '» 
و هى نقطة الأصل التى تمثل العدد صفر فإن : 


إذا كانت ٠  :‏ ب نقطتان تنتميان للمستقيم ل 

فانه وفق إتجاه السهم بالشكل | لمقابل يكون : ج —— 

ب تلی | أى تكون على يمينها . “TE‏ 
' تسبق ب ی تکون على يسارها 

و هكذا بالنسبة لجميع نقاط الخط المستقيم › فإذا علمنا أن كل نقطة من 
نقط الخط المستقيم تمثل عددأً حقيقياً فإننا نقول أن : 

مجموعة الأعداد الحقيقية مجموعة مرتبة 


خواص الترتيب : 
|ا] إذا كان : س . ص عددين حقيقيين يمثلهما على خط الأعداد 


فمثلاً : 
لُثر تیب الأعداد :+ CP <c MH, «< AF‏ ۷ تصاعدياً 
تبع ما یل : 


=r <“ l= r = AY 
: و يكون الترتيب التصاعدى من الأصغر إلى الأكبر هو‎ 
Me TV « VV e FV 


2 


ای 


MN <F < Vl < ۸-1 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


:) < > = » > [ رتب الأعداد تصاعدياً : (۳) ضع العلامة المناسبة‎ )1( 
AV .. <l [f] ۲ .. Vy إا[‎ sol < Fl < 1 < Vl < 1 
ol ... Fl, +1 [5] ۳ - .... ۴-۳ ]۳[ 
I- fl .. fl] oll F .... 1-7 [o 


(5) إذا كانت : س د بح فاذكر ما إذا كانت س موجبة أم سالبة 
فى كل من الحالات التالية : 


3 [ا] س > . [ا] س > 


[۳] س > |- ٣ - ]٤[ |٤‏ < س <> 
[ە] |- ۵| < س < ۷ ]|۱| < س < |۷| 


(۲) رتب الأعداد تنازلياً : 


: (0) أكتب عدد نسبى و أربعة أعداد غير نسبية تنحصر بين ن ٠‏ ۷ 
IV- < ly < VV < Al < TY‏ 


»( بدون استخدام الآلة الحاسبة أثبت أن : ۳أ" > .أ٣‏ 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


متميز للرياضيات 


: الفترات 


الدر س السادس 


تمهيد :, 
نعلم أن : يمكن التعبير عن المجموعة : 
مہ = مجموعة الأعداد الصحيحة الأكبر من - | و الأقل من 0 
بطريقة الصفة المميزة كما يلى : 
{(o>P>|-<raF 3:8} =‏ 
> بطريقة السرد كما يلى 
ITO‘ic Pc fc. | = =‏ 
»> تمثل على خط الأعداد كما بالشكل : 
OP f—|— ° | 7T ۳" Ff 0‏ 
لاحظ أن : عناصر المجموعة سحہ تمثل بنقط منفصلة 
أما المجموعة : 
ع = مجموعة الأعداد الحقيقية الأكبر من - |١‏ و الأقل من 0 
فيمكن التعبير عنها بطريقة الصفة المميزة كما يلى : 
{o>P>lI-<CDIP:P}=EË‏ 
و لكن لا يمكن التعبير عنها بطريقة السرد لآنه يوجد بين كل عددين 
حقيقيين عدد لا نهانئ من الأعداد الحقيقية بعضها اعداد نسبية و 
البعض الآخر أعداد غير نسبية 
و بالتالى لا يمكن تمثيلها على خط الأعداد كما سبق 
لاحظ أن ٠:‏ عناصر المجموعة ع يجب أن تمتل بنقط متصلة 
لذا تستخدم طريقة أخرى للتعبير عن المجموعة ع تسمى الفترة 


الفترة : 
هى مجموعة جزئية من مجموعة الأعداد الحقيقية 


أحمد الذنذنو ى 


)٣‏ اعدادی ترم أول 


أولإا : الفترات المحدودة 


إذا گان : ۲ › ب 3 حح < ب فإئنا نعرف كلا من : 

) الفترة المغلقة [ م . ب] 

[ ۲ ۰ ب ] = ١ں‏ :س 3 ج < س < ب 
عناصرها " » ب و جميع الأعاد جا 
ا يتا 
توضع دائرة مظللة عند كل من النقطتين الممثلتين للعددين ۲ › 
ب و تظلل المنطقة بينهما على خط الأعداد 

و يلاحظ : 3 [›ب ] »ب 3[›پ] 

)٣‏ الفترة المفتوحة ]م › ب[ 

]۰ ب[ = س :س 3ح < س < پ) 
عناصرها جميع الأعداد الحقيقية 4y Oa)‏ 
المحصورة بين ۶ › ب ج ۲ 
توضع دانرة مفتوحة عند كل من النقطتين الممثلتين للعددين " › 
ب و تظلل المنطقة بينهما على خط الأعداد 
و يلاحظ : "9 [† › ب ] ›ب 2 |†›بپ ] 

۳) الفترة نصف المفتوحة ( أو نصف المغلقة ) ] › ب[ 
ا] [ ۲ ۰ ب[ = س: س 3 »۴ < س < بپ 
عناصرها العدد ٠‏ > و جميع الأعداد ,سے 
الحقبقية المحصورة پيڻ ‏ » بپ ب : 
توضع دائرة مغلقة عند النقطة الممثلة للعدد ' › و دائرة مفتوحة 
عند النقطة الممثلة للعدد ب و تظلل المنطقة بينهما على خط الأعداد 
و يلاحظ J3:‏ ?< [ < 3 ]P<ب[‏ 
أحمد النتتشتوہی 


4 ز للرياصيات أحمد انلو ی ۳ اعدادی د ترم اول 


۲ ]۰ ب ]= س :س 3 »م < س < ب (۲) أكتب المجموعات التالية على صورة فترة و مثلها على خط الأعداد : 

عناصرها العدد ب »و جميع الأعداد ,سهد اإ] مہ = ١س‏ :س 3 ےی -ے < ہں < 4 

الحقيقية المحصورة بين › ب 5 ۲ 

توضع دائرة مفتوحة عند النقطة الممثلة للعدد ۲ › و دائرة مغلقة 

عند النقطة الممثلة للعدد ب و تظلل المنطقة بينهما على خط الإأعداد ٣‏ کہ = این :یں ا E‏ دق < ین <دا) 

و يلاحظ : †? [ ?۰ب ] »ب 3[(›بپب] 
فمثلاً . 

|) اثفترة [- ۲ › ۳ [] تكتب بطريقة الصفة المميزة كما يلى : 

[- ۲ ۰ ۳ ] = س: س3 r -›K‏ < س < ۳ع ج (۳) ضع الرمز المناسب 53 أو © أود أو 7ط: 

و تمثل على خط الأعداد pe a‏ ا[ ا . 0 lr <1 J]‏ 

کما بالشكل المقابل ۳ ۲ 

]) المجموعة : سہ =إس :س 3 )|< س < £1 [ıt -] FY ٠‏ 

تکتب علی صورۃ کما یلی : سہ =[ [sé<s-[ .. <£ [¥] ]٦۰۱‏ 

و تمثل على خط الأعداد $ 0 ه4 

[“"<o-[ ... o- [f] ۱ : كما بالشكل المقابل‎ 

ا o.‏ إ0[ إ- ]1›:]Î ... |o‏ 
(ا) أكتب الفترات التالية بطريقة الصفة المميزة و مثلها على خط الأعداد : 

[v<r]l ... {Ver} [s <” -[ [I 

Jv<rl ... {V <F} [VI] 
[o<”] ... [o <r [Û [A] lv <r [fr] 


[”r<”-] ... [r <11 [۹ 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


ا . 
ثانياً : الفترات غير المحدودة 
نعلم أن خط الأعداد مهما أمتد من جهتيه فإنه يوجد أعداد حقيقية 
موجبة من جهة اليمين و اعداد ساثبة من جهة اليسار تقع على هذا 
الخط لذا فانه : 
ا] الرمز ٠0‏ يقرأ ( لانهاية ) و يعنى انه اكبر من اى عدد حقيقى 
يمکن تصوره » ب[ ی 
۲] الرمز - 0 يقرأ ( سالب لانهاية ) و يعنى أنه أصغر من أى 
عدد حقیقی يمکن تصوره » - م 8 ے 
۳] الرمزان مه » - مه لا توجد نقط تمثلهما على حط الأعداد 
الحقيقية › و هما امتداد لخط الأعداد من جهتثيه 


ای ا 


و إذا كان  :‏ دح فإننا نعرف كلا من : 

) [ ۰۶ »[ = ۲س :س 3ح س >( 
و هى تعبر عن العدد ٠‏ 7 و ا 
و جميع الأعداد الحقيقية الأكبر من ‹ ٣‏ 
و يلاحظ أن : 3۲ [› م[ 

) [ »| = س :س 3 س > 
و هى تعبر عن جميع الاعداد 2-2 
الحقيقية الأكبر من ٠‏ ۲ 
و يلاحظ أن : إ2 ] » »| 


أحمد الذنذنو ى 


٣‏ ) اعدادی ترم أول 


) ]م ]= س :س 3 )› >۱ 

ر هى تعبر عن العدد "| aT:‏ = 
و جميع الاعداد الحقيقية الإصغرمن ۶ ١‏ 

و يلاحظ أن : 3۲ ]- ب »] 

) ]- ۰[ = اس :س د »> س<>م؟ 


و هى تعبر عن جميع الأعداد 7 د ا 
الحقيقية الأكبر من ٣ ٠‏ 
و يلاحظ أن : 8١‏ ]- ب[ 


[| مجموعة الأعداد الحقيقية الموجبة ح,= ] .»ت‎ )٣ 
[.»»-] = مجموعة الأعداد الحقيقية الساثبة جح‎ )۳ 
[ مجموعة الأعداد الحقيقية غير السالبة =[.› م‎ ) 

0( مجموعة الأعداد الحقيقية غير الموجبة = ] - ب › .] 


(5) أكتب الفترات التالية بطريقة الصفة المميزة و مثلها على خط الأعداد : 
o» -[ [ıl‏ < £[ 


Jo<rl [f 


5 
أحمد نتوی 


J‏ ز للرياصيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
)0( أكتب المجموعات التالية على صورة فترة و متلها على خط الأعداد . العمليات على الفترات : 
[ا] ہہ = اس :س 3ح › س >£ 2 


ا) تقاطع مجموعتين : 
]١[‏ ہہ = س :س 3 حح » س < ا هو مجموعه جميع العناصر المشتركه بين المجموعتين 
)٣‏ اتحاد مجموعتين : 
هو مجموعة تحوى جميع العناصر الموجودة فى المجموعتين 
أو کلیهما 
۳) مجموعة الفرق بين المجموعتین سہ › صہ : 
هى مجموعة العناصر التی تنتمی للمجموعة سہ و لا تنتمی 
للمجموعھ رہ ویرمز لھا بالرمز مہ - کہ 
ع) مكملة المجموعة سہ بالنسبة للمجموعة رہ : 


() ضع الرمز المناسب د أو pp‏ أو د أو طم : 
[sco -[ ... ۳" [I‏ 
[:i<o-[ ... £ [f]‏ 


[ 1 هى مجموعة العناصر التى تنتمى للمجموعة شہ و لا تنتمى 
e ™ EF‏ [ اللمجموعة سہ ویرمز لھا بالرمز سہ. 
lo <o -[ © = 3‏ و ٠‏ 
اذا كانت : تر = إ١‏ ]۳ »۳ 1:0+4¶!؟ 
J«=<o] ... |o -| [o‏ > لہ = 0 X0‏ کہ= إ۲ ۳X‏ )0 ) فان : 
Js<o-[ .. ll" << IY‏ [ا] کہ ۸ ہد ۳٢‏ 
Jo<r] ... [1< -] [v‏ ]۳ہ ل r‏ = }۳ 0+712{ 
آ۳ ہہ کہ = ٦:٤7‏ 
Jol .. [r <1 Î [A]‏ آ٤‏ کہ Socf} = rom‏ 
Jo<t-[ .. [rf <1] [0‏ [ە] ہا = }1 10۲۳ 
1ہ = 121 
أحمد الننشتوہى 


5 
احمد النشتوہی 


۲| 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ۴٣‏ ) اعدادی ترم أول 


العمليات على الفترات . ٣‏ )¥( 5 كانت : ۳ہ =[ گ؟< ۳[ > صہ = |[ ٤:‏ ».] 
حيث ان الفترات هى مجموعات جزئيه من الأعداد الحقيقيه فإنه يمكن أوجد مستعيناً بخط الأعداد كلا من : 
اجراء عمليات التقاطع و الإتحاد و الفرق و المكملة عليها ا 


شمتلا : 
1 ا] ہہ ۸١‏ لہ = .... 
ا) إذا کانت : حہ = [- ۰۱ ]٤:‏ > صہ =[ ۳ )ا] فإن: Il‏ 


مہ ۸ صہ = | ۱۱[ جم ا هو ممه 
Oo Pf TF” Ff O0‏ 


ہل صہ = [۔ []:c۳‏ 


osP-f-l ° TT FP [s<1[ 


E a EE N 


۴) اذا كانت : سہ = [- ١ء‏ ب ] فإن: 
س = ]- »< -1] $ :ا [ا] کہ ۸ کہ = .... 
§PF—T—|— ° | Tf ۳" FF 0‏ 0 


[] Wہ‏ لا کہ = .... 


3 [۳] ہہ صہ = 


قد 


e E 


(۸) إذا کائت : ہہ = ]- ب ۳] > صہ =[- £ م[ 
أوجد مستعيناً بخط الأعداد كلا من : 


[] ہہ لا کہ = .... 
م) اذا کائت : سہ = [ ٣ء‏ م] > صہ =[ ١۳‏ !] فإن: 


— ا 
کہ یہ = 9 osP-f-l- ° f Ff PF f O‏ آ۳] حہ =. 
لاحظ أن : / 
سہ » یہ متباعدتان ]٤[‏ کہ =. 
أحمد النتتو ہی أحمد النتنتوی 


1 


متميز للرياضيات أحمد النننتوری ۴ ) اعدادی ترم أول 
)٩(‏ اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : (1) آأکمل ما یلى : 
[ا] [ ۳ 0]- ۳{ = ... [ا] إذا كانت : س د [ [۹۰١‏ فإن : ,اس 3 . 
(l[oc<F”l<loc<”I<locFl[l < Io”)‏ [۳] إذا كانت : س د [ -۳»۴] فن : س" د . 
{oF }-— [oF ] [r‏ = > _۳_-_-_-_-_ _ | ۳| انت :سا د[ .۰۰ء] فن: س"د. 
RNR (l[o<F”l<lo<P”I<lo<cF”l[ < Io<Fl)‏ 
Joc [-[o < ] [F1‏ =« [ه] اذا كاثت : س +۴ 3 [ ۱ :] قفإن :۴س 3 . 
({ocF"?+<{F;?<[ocF[ < ©)‏ 
a e .. =]: 1 [ U J! ۰1 - ] ]٤4[‏ 
[:<1-[<[:<|I-] < % )‏ 1:1-1( > مہ د صہ فإوجد: سہ c‏ صہ › صہ۔ س 
ا 
Jr<t-[- [:<I-[l[cIr<Il[ <‏ 
i‏ 
(JI< s-[c<l:s<1-[<[lI<-.[<@ )‏ 
[۷] إذا کانت : سہ = ] ۳ › مہ[ فإن: سہ' = .. 
[۳o -][ [۳o -]> [oe] Jo» ۴ [(‏ |( ذا کان: سہ م ہہ =[ ۴ء :] >c‏ س ل صہ=[1:۱] 
[۸] اذا کائت : سہ ۸ [ ۷۰۲ ] = [ ۳ءء[ فإن :ہہ = ... > مہ صہ = ]٦۰ ٤]‏ افإوجد: سہ > صہ 


(ls<rl<lveFPIlIclv<rl< Is:<F”J]) 
. هى‎ ] ١. › ٠١ - مجموع الأعداد الحقيقية فى[‎ ]۹[ 
) صر‎ ۰ ٣. ۰ ا ۰> ا‎ ( 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


تمرز للرياضيات 
الرس السابع : العمليات على الأعداد الحفيقية 


أولا : جمع الأعداد الحقيقية : 

تمهيد : نعلم ان : 

ا) ۳ س ٤ ١‏ سں حدان جہریان متشابھان 
مجمرعهما هو حد جبری مشابه لھا 
ی : ۳س + ےس = ( ۳+ 1) س = ۷س 
بالمثل يمكن استنتاج أن : 
fUVv= rfl (s+F)= Fs + FP‏ 
لاحظ أن : 
العدد الحقیقی ۳ | ۲ ينتج من حاصل ضرب العدد النسبى ۳ 
فى العدد غير النسبى ر٣‏ 


آ) ٣۳‏ سں › ع ص حدان جبریان غیر متشابهین 


مجموعهما هو مقدار جبری أبسط صورة له هی : ۳س + ۲٣‏ ص 


بالمثل : العددين الحقيقيين ۴ : Ps‏ مجموعهما هو 
عد حقیقی أبسط صورة له هی : ۳٣ر٣‏ + ٤ا۳‏ 


(ا) أوجد ناتج 


.. = اه‎ + e es 
a. = FPLr- ro + rl - "| [I 


اهر الزننننو ى 


٣‏ ) اعدادی ترم أول 
خواص جمع الأعداد الحقيقية : 
ا] الانغلاق : 

إذا کان : ۰۲ ب 3 یکون : (۲ + ب ) 3 

ای ان : مجموع ای عددين حقيقيين هو عدد حقیقی 

و بالتالى :ن مغلقة تحت عملية الجمع 


ناتج جمع کل من ۳ + 2¿ › ¥ + r).‏ هو عدد حقیقی 
۾ ۳] الإبدال : 
إا کان : ۲ » ب 3ح فإن :۶ + بپ = بپ +( 


أى ان : عملية الجمع إبدالية فى ّ 
فمثلاً : 
V+ Fl = Fl +۷‏ 
۳ الدمج : 


إذا كان  :‏ › ب › ح 3 يكون : 
( ۴ + ب ) + دح = ۲ + ([ بپ + ح) = ’+ پ +ح 
ٹڈ“ . 


قمتلا : 
( ۳ + )+ = ۳+( +ء) لامج 
+٤ (+ ۳ =‏ لإا ) الإدال 
= ( ۳+ )+ ۲ الامج 
r+ ¥ =‏ 
]٤‏ العنصر المحايد الجمعى : 
الصفر هو المحايد الجمعى فى حح لأن :+ .= .+=( 
أحمد الشننوہى 


2 


متميز للرياضيات 


۴ +.=. + لام = ۳ 
0] وجود معکوس جمعی لکل عد حقیقی : 
لکل ' 3 ب يوجد (-) 3ے حیث : 
† + (-) = صفر ( المحايد الجمعى ) 
فمئلا : 


المعكوس الجمعى اعدد |۳ هو: - رآ۳ 
لأن : را۳ + (- أ۳ )=. 


ملاحظات ۰ 
ا) المعكوس الجمعى للعدد : ۳ + Fl‏ هو : 
rfl-F-=( rl + F)-‏ 
)٣‏ المعكوس الجمعى للعدد : ۴ - أ٣‏ هو : 
Fl = rfl +۳" -= (Fl — ") -‏ - "۳ 


۳) المعكوس الجمعى للعدد صفر هو نفسه 


و العكس صحيح 


ثانياً : طرح الأعداد الحقيقية : 

حيث أن لكل عدد حقيقى معكوس جمعى فإن عملية الطرح ممكنة دانماً 
فی سح و تعرف کمایلی : 

لکل ' » ب 3ے یکون :۲ ب = + ([-ب) أى أن : 
عملية الطرح ( '- ب ) تعنى جمع إ مع المعكوس الجمعى للعدد ب 
و يلاحظ ان : 

عملية الطرح فى سح ليست إبدالية و ليست دامجة 


أحمد الذنذنو ى 


() اکمل ما یلی : 


3 


0 


٣‏ ) إعدادی ترم أول 


ا] ا۷ + Vv‏ = .. 
I‏ ۳ + 
[۳] اه +(- اه )= 

(NL + ..)+ £ = Ul + 7 إ5[‎ 

... = ٩۹۳ ¿٤ - ٩۹ ۸ [ە]‎ 

. = TfVr+rl™-rY - rl F” [0 
..= 3 + 1+ 1+ ]۷[ 

[۸] المعكوس الجمعى للعدد : ۸-۳ هو . 

[۹] المعكرس الجمعى للد : -١‏ 


FE 


شق ... 
]|١[‏ المعكوس الجمعى للصفر هى .... 


.... العدد المحايد الجمعى فى بح هي‎ ]1١[ 


5 
احمد النشتوہی 


متميز للرياضيات 


ثالثاً : ضرب الأعداد الحقيقية : 
تمهيد : نعلم أن : 
ا) ۳ × س =( ۴۳× غ ) س = ]س 
بالمثل يمكن استنتاج أن : 
rlr= rfl (gxF)= Flys x‏ 
) ۳ں × ع س = ( ۳ × £ )( س × س ) = ۴| س' 
بالمثل يمكن استنتاج أن : 
(rlx< T(E xF)= rls x FF‏ 
i= xr =‏ 
(۳) أوجد ناتج : 
olo -) xT [I‏ ( = 
Flo x Fl, [I‏ = .. 
خواص جمع الأعداد الحقيقية : 
ا] الانغلاق : 
إذا كان : ' » ب 3 يكون : ( × ب ) 3 
أی أن : حاصل ضرب أى عددين حقيقبين هو عدد حقيقى 
و بالتالی :س مغلقة تحت عملية الضرب 


حاصل صرب کل من ۳ × £ = ]| < ×xV‏ 


×۴ = 7 هو عد حقیقی 


أحمد الذنذنو ى 


rflxV= fF 


أحمد ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
۳] الإبدال : 
إا كان : ' » ب دح فإن :× ب = ب × ل 
أى أن : عملية الضرب إبدالية فى ح 
rlv=Vvx<rl = Fl xv‏ 
۳ الدمج : 


اذا کان  :‏ › بپ »> د 03 يكون : 
۾ ( PP‏ + بپ )+ د = | + ([ بپ + ح) = ’+ بپ + حح 


(rx) x<rl= rl xx Fl‏ الدمج 
٣ ( × ٣=‏ × ۴۳ ) الیدل 
۳x ( fl x Fl)‏ الدمج 
=P xf =‏ 
العنصر المحايد الضربى : 
الواحد هو المحايد الجمعى فى بح لأن ٠:‏ ×|إ=|x×‏ "= 
فمثلا : 
FV = FY x= FY‏ 
0 وجود معکوس ضربی لکل عد حقیقی : 
لكل عدد حقيقی ۲ + صفر يوجد عدد حقيقى حیث : 


( المحايد الضربى ) 


× ج =| 


5 
احمد النشتوہی 


1 


نمز للرياضیات 5 
المعكوس الضربى للعدد ,| 0 1 و العكس صحيح 
لأن : رأ 0 0 =| 
ملاحظات ۰ 

ا) العدد و معكوسه الضربى لهما نفس الإشارة 
فمثلا : 

المعكوس الضريى للعدد - 7 هو : e‏ 
)٣‏ المعكوس الضربى للعدد : | هو نفسه 

و المعكوس للعدد : | هو تشه 


۳) لا يوجد معكوس ضربى للعدد صفر لان : 


ا _ ا _ 2 _ 
ol Fl TY f‏ 
0 يفضل أن يكون مقام العدد الحقيقى عدداً صحيحاً 

فمثلاً : 

ola‏ فاد = راه 

0 ol 0 ا‎ 

۳ _ TV1 _ FV i 1 
e ۲ TV TV TY VY 


1] توزيع الضرب على الجمع : 
لأى ثلاثة أعداد حقيقية ۲ › ب › ح يكون : 
م × (ب + ہ) =( × ب) +( × )= ب + د 
> ( ۳۶ بپ )× > = ( × د ) + ([بپ × د ) = حح + پح 
أحمد الننشتوى 


)٣‏ اعدادی ترم أول 


۰ قمتلا‎ 
olF+ sx ol" = (oll + E) ol 
lo + ollIr =0 x F"+ ols x F۳ = 


رابعاً : قسمة الأعداد الحقيقية ٠‏ 

حيث ان لکل عدد حقیقی لا يساوى الصفر معكوس ضربى فان 
ټاو ي و ف و ي 
و تعرف کمایلی : 

لكل 3 > ب 3© - [.) یکون :1 = ×1 ( ب # ۰) 


أى أن : 


0 > 


عملة 


E" 


عملية القسمة ( ل ) تعنى ضرب إ فى المعكوس الضربى للعدد ب 
و يلاحظ ان : 

عملية القسمة فى بح ليست إبدالية و ليست دامجة 

: أكمل ما يلى‎ )5( 
.. e 
+ £= ex ۳ ]۴[ 
+ T+ rl [P1 
or x ol F [5] 
rf x rls x r r [o] 


5 
احمد النشتوہی 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


) ۷۳-۳ () ا٠أ‎ + 0 ( أكمل لتقدير ناتج‎ )( = (Tl + ol.) ol [1 


ذد لأن: ج 
[۸] ( 0 + ۲ )( 0 - ۲( = .. م ik‏ 


تقدیر ( ۵ + اا ) هو : 0 + .. = . 
T +۲ 0 ( ]۹|‏ ( = ي > تقدیر AG‏ هل .... لأن ۰ ۸|۲ - 
[.] المعكوس الضريى للعدد ھی ... > تقدیر ( ۳ - ۳ا۷ ) هو : ۳ ...= . 
[11] العدد المحايد الضربى فى ب هيو .... تقدیر ( ۵ + راا ) ( ۳ - ۷ ) هی : .× .= . 
و باستخدام الآلة الحاسبة نجد أن الناتج هو .... 
ای أن الثقدير e‏ 


(۷) أعط تقديراً لناتج ( ۲ +| ٥ا‏ ) ( ٤‏ - اه۴ ) 
و تحقق من صحة التقدير باستخدام الآلة الحاسبة 


: اذا کان : س = رأ ۳ + ۲ » ص را "۳ - ۴ أوجد قيمة‎ )٥( 
س ص + صٴ‎ ٣ س + ص |۲] سص |۳] سس‎ ]1[ 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


¡ للرياضيات أحمد نتوی ۳ اعدادی تر 


. أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة‎ (A) 


19 ( ا - ۳ = 1| س .ي 
[I]‏ ا 0 3S O FF‏ . 
o۹ < 0l. 71 < oll < ol f ) (l< olr < |. < 0‏ ( 


٠‏ ]ء1[ إذا کان بعدا مستطيل هما ( |١‏ +| ۴ )سم ›( ٣) - ١١‏ ) سم 
(Fl II‏ = .. فان محيطه = .... سم 
r < Flt < Ff. <“ £) (Al FE <“ A <£ )‏ 
(oV OIF‏ 2 ا ا ا ا ا 
فان مساحته = 
r. ّ a‏ 
[] اموس اجمعی اعد ج هى س [1۴] إذا کان : | سس = |۴ + |١‏ فإن : س = ... 
Pr)»‏ > ا < = Pr‏ م (P+rlrerlF+r <F -rflr<rlF-F)‏ 


[0] المعكوس الجمعى للد ( أن - إ٣‏ ) هى .... ۳ا] إذا کان : سسا = ر( ٣‏ رام + ۳ )( ۳-۴۲ 
CF -al = FV tole FV ol-FY)‏ ا 
Fl +< Fl < Fl) 0‏ <+( 


.... = [11 
Fis Rec wrrERE | {FL Tle <c: RU) 


۳-1 _ فان : س + ص = 
ا۷ Pr< rll <F ^ <TLs) = a‏ 
(I +PlrePlLr+1 <1 — FP rc)‏ [1] إذا كان : المعكوس الضربى للعدد | س - | هو العدد 
[۸] المعكوس الضربى للعدد ج = .... + ( اس +| ) فإن : س =.. 


(اا۳ ۰ ۳ ام )> ۳ :> ل eee‏ 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


۳۹ 


متمدز للرياضيات 
الدرس الثامن : العمليات على الجذور التربيعية 


اڏا کان ا 


فمتلاً : |٣‏ = رأ ×٤‏ م = اء × أس "r=‏ 
تستخدم هذه القاعدة لكتابة العدد على الصورة : س ,| ص 
لاحظ : يجب أن يكون أحد العددين مريع كامل بخلاف الواحد A‏ فمثلا : 
(ا) ضع کل مما يثى على صورة س راص حیث ہس » ص عددان ) E3‏ = تم 
صحيحان » ص أصغر قيمة ممكنة : 
1 (۲) اختصر إلى ابسط 
1 ج 
VFA .. = ۴ ][‏ 
A [٠‏ = ... ا > 
r > e .... = Vol [5]‏ 
A - ۸ - ۹۸ | ]6[ .- FL‏ + ۴۳ = . 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی تر أول 
العددان المترافقان : ملاحظة : إذا كان لدينا عدد حقيقى مقامه على الصورة 

اذا کان : ۰۲ ب عددين نسبيين موجبين فإن : ( | + أب ) أو ( را - أب ) فيجب وضعه 
كلا من العددين : ( را + باب )؛ ( ا - اب ) فى أبسط صورة و ذلك بضرب البسط و المقام فى مرافق المقاء 
هو مرافق للعدد الآخر ar . Su‏ ۳ ` 

فمتلا : لكتابة العدد فى أبسط صورة نتبع ما يلى : 
و يكون مجموعهما = ( رأ + أب ) + ( )م - أب ) ا - r‏ 
ا û0 ۳ ۳ ٤‏ + 
س أحدذ — 


و حاصل ضربھما = ( را + رآب ) × ( ام - راب ) _ + 
=( ۲) -(اب ) = -ب 3 


= مريع الحد الأول - مربع الحد الثائى 
ملاحظة : حاصل ضرب العددين المترافقين هو دائماً عدد نسيى 


فمثلاً : مرافق العدد ( أ۳ - أ٣‏ ) هو را۳ + ل٣‏ )و Fv‏ 
يکون : مجموعهما = ۲| ۳ > و حاصل ضربھما =۳ - ۲= | 
(۳) أکمل ما یلى : 
[ا] مرافق العدد (آه + رأ ) هي . 
و مجموعهما = .... و حاصل ضريهما = .... 1[ ا = 
[۲] مرافق العدد ( ۳ - أ۷ ) هو . 
و مجموعهما = .... و حاصل ضربهما = .... 
[۳] مرافق العدد ( ٣‏ |۳ + أ1 ) هي . 
و مجموعهما = .... و حاصل ضربهما = .... 
أحمد الننتوہى أحمد التنتوہی 


۳1 


a 
ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی ترم أول‎ 3 
۷= اذا کان : س = ر۳ + ا س ص‎ )٩( a r a ۳), - ذا کان : س = ر‎ )0( 
: أثبت أن : س . ص مترافقان ثم أوجد قيمة كل من : اوجد قيمه كل من‎ 
e سس + ص‎ r ۲ 
س ص + ص ا ۴ سس" ص‎ ٣ + [ا] س‎ 
س - س ص + ص‎ ][ 


إحمد الشتنورى 


أكتب ذأكرولي 8 اليحث وانضم لجروبان ذأكرولي 
هه رياف الإطفال للمف اللا الإعادي 


اهر الزننننو ى 


5 
r LLL 1 | 
۳T 


متمیز للرياضيات 


: أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة‎ )۷( 
(FL FULr <۹ < F۳) .. = ۳ - ۴ [ا]‎ 
.. = Ty — Al — oc [I 
(re ele rl rl) 
.. =) o + Vv ( ) o - ¥ ( |۳ 
(olr-< Vr <I <F) 
3 .. = (+ ۸( ]5[ 
E CMV <M <) 
.. = [ە] ا ± + راج‎ 
(rl+< rl < FY <1) 
.... هو‎ 0٠ | المعكوس النضربى للعدد‎ ]1[ 
(flo- < floc rl TT -< Fl *) 
۴٣۴ ۰ ۸ ۰ ۸(۰ ۴|: العدد التائی فی النمط‎ ]۷[ 
( A-l < W\< 0-> ۳۸ ( .... هق‎ 
xT = ZA + [۸] 
(Fl < Flr < Fl < Fl) 
: اذا کان : ٣را ۴۷ - ۸۲ = س را فن‎ ]۹[ 


ج ج س a‏ 


حم الذنذنو ى 


۳۳ 


ن )٣‏ إعدادی ترم أول 


.= ۴ - Fl) (FY + |) [J 


oe PF <1 ) 


)( ۳ 


(۸) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجايات المعطاة : 
[ا] المعكوس الضربى للعدد ( ر۳ + ر| ۲ ) فى أبسط صورة 


هو 


[۴] اذا کان : س اه - ا٣‏ ۰ ص لاه + 


قان : ( ہس ص ۰ ہں + ص ) = .... 

[۳] إذا کان : س = ۴ + أ0 > ص العدد المرائق للعدد سس 
فان : ( سس - ص )' = ا 

[ء] مساحة المثلث الذى طول قاعدته ( رأ ۴۸ + ۲ ) سم 
ارتفاعه ( | ۷ - ۱ ) سم تساوی .... سما 


عن ج ب 


.. = AL Al + Fs [0 
„= FA - EV1+ FV [VJ 


ٍ 
احمد النننتوہی 


انمز للرياضيات 
الدرس التاسع : العمليات على الجذور التكعيبية 
اذا کان : ۲ » ب عددين حقيقيين فإن : Ey‏ 


TT 


Ll = oxfl = ol xf, : فمثلا‎ 


قمتلاً : £ = Pl r= Pl <All = "x<۸‏ 
تستخدم هذه القاعدة لكتابة العدد على الصورة : س | ص 
لاحظ : يجب أن يكون أحد العددين مكعب كامل بخلاف الواحد 


(ا) ضع کل مما یی على صورة س | ص حیث س > ص عددان 
صحيحان » ص أصغر قيمة ممكنة : 


= Ml 
7 ][ 
ANV F [f] 

[ە] + ۳0-4 = 


أحمد الذنذنو ى 


۳2 


٣ E‏ ) اعدادی ترم أول 


: اختصر إلى أبسط صورة‎ )۲( 
= o + إإإ ا‎ 
= FE + AV [1 
ج‎ ٣ - A |۳ 
= ofl + AVF — foc [f] 


5 
احمد النشتوہی 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(۳) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : |[ rE" + FAl, — AV‏ + | 1۳ = س 
E - A [J‏ = .. 
(Fle FV < ov < F)‏ 
o 1‏ + 2 = .. 
Vo < ol < oll o < °)‏ ( 
]۴ ۳ × ۹ = .. (ه) إذا کان : س = ٣‏ + 1 > ص = ۳ 1 
E ( Vl < Vl < ۳” < 1)‏ اوجد قيمة گل من : 


6 + ا = [ا] (س - ص ) ۲ (س + ص ) 
CTV AV FV TV)‏ 
[ە] ۴-۳ - ۹ اچ =.. 
(alr. PV cPVUA <P A =)‏ 
(5) أختصر كلا مما يلى لأبسط صورة : 
Al - os + 8| [I‏ + 1 = .. 
أحمد النتنشتوی أحمد النننتوی 


"0 


الدانرة : 
محيط الدائرة = 7۲ لى وحدة طولية آعم القانتنوہى 
SS. 0 3 2‏ 
مساحة سطح الدائرة = ح7 لى وحدة مربعهة 
حيث : ى طول نصف قطر الدائرة ‏ 
]7 هى النسبة التقريبية بين محيط الدائرة و طول القطر . 
> = کک او ےا۳ E‏ 
الشكل المقايل 
٠ =‏ دم ( "ا ل 
لايجاد مساحة دائرة محیطها ۳۱,2 سم › ( 7 = ۳,۱2 ) نتبع ما يلى : ى : » TY‏ 
بما أن : محيط الدائرة = ٣‏ ف چ بء مربع مرسوم داخل دائرة °| ھ۵ و 
إدن 1 1A = WIE xXx T= FE‏ 
مساحة المريع » مساحة الدائرة ( ۳ = ا ) ب 


إذن رہ = إ۳ + ۹۳۸ = 0 سم 
> مساحة سطح الدائرة = 7 شض" = X0 XxX PE‏ 0 = 


م 
< 
> 
© 
| 


(ا) دانرة محيطها ۸۸ سم أوجد مساحة سطحها ( 7 


متميز للرياضيات 


احمد النقنشو,ی ۴) اعدادی ترم أول 


متوازى المستطيلات : 
هو مجسم جميع أوجهه مستطيلة الشكل 
و کل وجهين متقابلين متطابقان 
اذا كانت أطوال أحرفه س › ص › ع فإن ٠‏ 


(5) متوازى مستطيلات قاعدته مربعة الشكل › و حجمه ۷٣١‏ سد" 
و ارتفاعه ۾ سم أوجد حجمه 


المساحة الجانبية + ٣‏ × مساحة القاعدة 
ق 
= ۲( س ص + ص ع + سس ح ) وحدة مربعة E‏ 


القاعدة * الارتفاع 
= ب × ص × وحدة مكعبة 


3 (0) مکعب حجمه ۲0ا سم" أوجد مساحته الكلية 
حالة خاصة ٠‏ المكعب 


هو متوازى مستطيلات أطوال أحرفه متساوية 
إذا كان طول حرفه = ل وحدة طول فإن : 


مساحة كل وجه = ل وحدة مربعة 
المساحة الكلية = ١‏ ل وحدة مربعة 


ام حم الذنننو ہی 


۳¥ 


متميز للرياضيات 


أحمد ٣ r‏ ) اعدادی ترم أول 


(1) آيهما أكبر حجماً مكعب مساحته الكلية ۲۹٤‏ سم" آم متوازی مستطیلات | (۸) مكب حجمه ۷۲۸| سم" > قطع عند أحد أحرفه متوازى مستطيلات 


أبعاده ۴|۷ › 0را › 0 سم أبعاده ۳ سم » ۲ سم » | سم أوجد المساحة الكلية للجزء المتبقى 


(۷) قطعة من الورق المقوى مستطيلة الشكل + 0ه 
بعداها ۲۵ سم › ۵ سم قطع من کل ركن 
من اركانها الأربعة مربع طول ضلعه ع سم 


ثم طويت الأجزاء اليارةة ضا عل +( متوازی مستطيلات قاعدته مريعة الشكل و إرتفاعه ۳ سم فإذا كان 
تم طويت الأجزاء البارزة لتكون حو أطوال أحرفه ا 
شکل متوازى مستطيلات اأوجد حجمه و مساحنه الكليه مجموخ طوال حرثه ]0 سم اوج 2 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


۳A 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
الأسطوانة الدانرية القائمة : (.1) قطعة من الورق المقوى على شكل مستطيل ' ب حء فيه ۲ ب = 


هی مجسم له قاعدتان متوازیتان و متطابقتان کل 
منهما عبارة سطح دائرة أما السطح الجانبى فهر 
سطج منحنى يسمى سطح الأسطرانة 
فى الشكل المقابل : 
اذا کان : م ما مركزى قاعدتى الأسطوانة فإن : 

/ 
م + هو ارتفاع الإسطوانة » م ب = ٣ل‏ 
كل منهما = طول نصف قطر قاعدة الأسطرانة 
> ب /١‏ ممأ و إذا قطعنا سطح 
الأسطوانة الجانبى عند ۲ ب و بسطنا 

هذا السطح نحصل على سطح المستطيل 

h1‏ 1 ا 

ب ب م و یکون : ۲ ب = ارتفاع 
الأسطوانة › م م = محيط قاعدة الأسطوانة | 
> مساحة المستطيل ٠‏ ب ب" = المساحة الجانبية للأسطوانة (ا1) اسطوانة دائرية قائمة محيط قاعدتها = ٤ے‏ سم › حجمها = ۳۸۵۰ 


بحيث ينطبق ٠‏ ب على ء د أوجد حجم الأسطوانة الناتجة 
)=¥( 


١ 


E 3 ٣ 
) المساحة الجانبية للأسطوانة = محيط القاعدة × الارتفاع سم اوجد إرتفاعها ( م = کا‎ 
ف ع وحدة مربعة‎ ۲ = 


المساحة الكلية للأسطوانة = المساحة الجاثبية + ٣‏ × مساحة القاعدة 


= ۴ شع + ۲ ش' وحدة مربعة 


حجچم الأسطوانة = مساحة القاعدة × الارتفاع 
= ۸ شض أ ع وحدة مكعية 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


۳۹ 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
(1۳) أسطوانة دائرية قانمة حجمها ۷0۳١‏ سم" و ارتفاعها ۲۶١‏ سم (15) قطعة من الشيكولاتة على شكل أسطوانة دائرية قائمة طول نصف 
أوجد مساحتها الكلية ( 7 = عا,۳ ) قطر قاعدتها 1| سم و ارتفاعها 0,.] سم صهرت و حولت إلى ۳ 
مکعبات متساوية الحجم اوجد طول حرف المكعب الواحد 
( = $( 


)٠۳(‏ أيهما اكبر حجما أسطروانة دائرية قائمة طول نصف قطر قاعدتها (10) اسطوانة دائرية قائمة ارتفاعها يساوى طول نصف قطر قاعدتها و 
۷ سم و ارتفاعها | سم آم مكعب طول حرفه 1| سم ؟ حجمها يساوی ۲۷ 7 سم" أوجد مساحتها الجانبية بدلالة 7 
)7= ¥( 

أحمد الزننتو ى ا الننتنوہى 


ازم رز للرياضيات اکر لزننو ی ٣‏ ) اعدادی ترم اول 
الكرة : 

هی مجسم سطحه منحنی جميع نقاط سطحه على أبعاد 
متساوية ( لى ) من نقطة ثابتة داخله ( مركز الكرة ) 
إذا قطعت الكرة بمستوى مار بمركزها فإن المقطع دائرة 
مركزها هو مركز الكرة › و طول نصف قطرها هو طول 
نصف قطر الكرة ( ي ) 


(1۷) كرة من المعدن طول قطرها ١‏ سم صهرت و حولت إلى أسطوانة 
دائرية قانمة طول نصف قطر قاعدتها ۳ سم أوجد ارتفاع الأسطوانة 


مساحة سطح الكرة = ۶١‏ شض وحدة مربعة 


)1١(‏ كرة مساحة سطحها ۱۴۵١‏ سم' أوجد حجمها ( 7 = ۶ا,۳ ) چ (1۸) متوازی مستطيلات من الرصاص أطوال أحرفه ۷۷ › ٣۶‏ › |۴ سم 


شكلت منه مادة لتكوين كرة أوجد طول نصف قطر الكرة 
( ۸ = ب( 


5 
احمد النشتوہی 


3 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(1۹) كرة حجمها ۳١‏ 7 سم" وضعت داخل مكعب فمست أوجهه الستة )۲١(‏ أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
أوجد مساحة سطح الكرة ثم أوجد حجم المكعب [ا] حجم الكرة التى طول نصف قطرها | ۳ سم يساوى .... سم 
(nxn < ré <r: <‘ [5)‏ 
[] طول نصف قطر الكرة التی مساحتها 7٩‏ سم يساوى .... سم 


٩ 7‏ ۰ ۰071" +< 140( 
[۳] المساحة الكلية لمكب حجمه ۸ سم" تسأوی .... سم" 
(FE < N<E <F) 3‏ 
]٤[ ۹‏ طول نصف قطر دائرة مساحتها ۲ )7 سم یساوی .... سيم 
Tl <F <1)‏ <5( 
[ه] إرتفاع متوازى المستطيلات الذى مساحته الجانبية ۴۶۰ سما 
و قاعدته على شکل مربع طول ضلعه ٩‏ سم يساوی .... سم 
)7 ا <c 71 e‏ 0 70<"( 


)۲١(‏ كرة معدنية جوفاء طولا نصفى قطريها الداخلى و الخارجى |,۴ سم 


> ۳,۵ سم على الترتيب أوجد كتلتها علماً بأن السنتيمتر المكعب من [1] إذا كانت المساحة الجانبية لأسطوانة دائرية قائمة طول نصف 
هذا المعدن کتلته .۴ جرام ( ۸ = ا ) 


قطرھا شض ھی ۸ 7 شضہ سم' فان ارتفاعھا = .... سم 
A)‏ < £ “< ا < (N‏ 


لأمانة العلمية 


يسمح فقط باعادة النشر 
دون اى تعديل 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


3 


f 


الدرس الحادى عشر : حل المعادلات و المتباينات من الدرجة الأولى 
فی متغیر واحد فی ی 


أولاً : حل المعادلات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى .ح 
نعلم أن : 
ا) المعادلة هى : 
جملةه رياضية تحنو ی على متغير أو أكثر و تحتوى علاقة التساو ى 
بین عبارتین ریاضيتین 
الجملة الرياضية : س - | = ۷ تسمى معادلة حيث : 
تحتوى على المتغير أو المجهول (س) › علاقة التساوى ( = ) 


بين العبارتين ( س - | ) بالطرف الأيمن › ( ۷ ) بالطرف الأيسر | 


: درجة المعادلة هى‎ )٣ 
أعلى درجة حد جبرى تحتوى عليه المعادلة‎ 
› المعادئة : ٣سس - | = ۷ من الدرجة الأوٹى‎ 
سسأ + ى = و4‎ ٠ المعادئة‎ 
٠ حل المعادلة هو‎ 
ايجاد قيمة المتغير ( المجهرل ) التى تحقق تساوى طرفى المعادلة‎ 
: مجموعة حل المعادلة‎ ) 

هى المجموعة التى تحقق عناصرها المعادلة 

ملاحظة : 

فى حالة المعادلة من الدرجة الأولى فى مجهول واحد : 

للمجهول قيمة وأحدة 


من الدرجة الثانية › .... و هكذا 


(۳ 


إعدادی ترم أول 


0) خواص علاقة التساوى : 


اذاكان : سس ص ٠‏ ع أعداداً حقيقية فان : 
ا] إذا کان : س = ص فإن : س +ع = ص 4± ع 


]٣‏ ذا کان 
۳] إذا کان 


: ہس = ص فان : ہس × ع = ص × ع 
: سس × ع = ص × ع قإن :س = ص ع ج . 


كيفية حل المعادلات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى ًح : 
٭ ا) ٣س ١‏ = ۷ بإضافة ( ١‏ ) للطرفين ينتج : 
A=‏ بقسمة طرفى المعادلة على ( | ) ينتج : 
٠‏ مجموعة الحل = إ ي¿ !؟ 


٢‏ ہسں 


ملاحظة . 

يمكن ضرب طرفى المعادلة : ۲سس = ۸ فى المعكوس الضربى 
لمعامل سس و هو + كما یلی : 

A x= wf x +‏ مہ ہیں کے 


و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 


I TF" Ff û 


0 س +1=1 
اه س = ه 


1 


O 1" سإ|‎ ° 

بإضافة ( - ١‏ ) للطرفين ينتج : 
بضرب طرفى المعادلة فى ج ينتج : 
= چ × کے له 

اه اه 
أحمد النننتوہى 


1 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


مجموعة الحل = إ أن ؛ ]٤[‏ ۳ س - ٣‏ =| 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى 


(ا) أوجد فى .ح مجموعة الحل لكل من المعادلات التالية و مثل الحل 


على خط الأعداد : 3 [ە] س ا = ٣‏ 


|| ۴۳ س + ۷ =| ۹ 


[۲] س ٣غ‏ =ے 


[] ۷ س ا۷ = V1‏ 


٣ + سس‎ ]٣| 


ام ا حم الذنننو ہی 
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متميز للرياضيات 


ثائياً : حل المتباينات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى .© 
نعلم أن : 
1) المتباينة : 
هى جملة رياضية تتضمن علامة التباين بين عبارتين رياضيتين 


ملاحظة . 

علامات التباين هى : 

> : آکبر من < : آقل من 

> : اکير من او یساوی ْ < : أقل من أو يساوى 


الجملة الرياضية : س - إ١‏ < ۷ تسمى متباينة حيث : 
تحتوى على المتغير أو المجھول ( س ) ْ <ذقة التساوى ( < ) 


بين العبارتين ( س - | ) بالطرف الأيمن › ( ۷ ) بالطرف الأيسر ' 


: درجة المتباينة هى‎ )٣ 

أعلى درجة حد جبرى تحتوى عليه المتباينة 

فمثلاً : 

المتباينة : ٣سس‏ | > ۷ من الدرجة الأولى › 

المتباينة : سسأ + م < ۹ من الدرجة الثائية › 
۳) حل المتباينة هو : 

إيجاد قيم المتغير ( المجهول ) التى تحقق تساوى طرفى المعادلة 
1( مجشو عة حل المعادلة . 

هى مجموعة العناصر التى يحقق كل منها المتباينة 

و تكتب فى صورة فترة 

ملاحظة : فى حالة المتباينة من الدرجة الأولى فى مجهول واحد : 

للمجهول قيمة واحدة أو أكثر 


... و هکدا 


أحمد الذنذنو ى 


ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
۵) خواص علاقة التباين : 
اذا كان : س » ص ٠»‏ ع أعدادا حقيقية و كان س < ص فإن : 
|] س +ع < ص + 
سواء كانت ع موجبة أو سالبة ( خاصية الإضافة ) 
۲] ذا کان :ع > . فإن: س ×ع < ص ×ع 
خاصية الضرب فى عدد حقيقى موجب 
۳] اڏا کان : ع < . فإن: س ×ع > ص ×ع 
خاصية الضرب فى عدد حقيقى سالب 
أى أن : عند ضرب (أو قسمة ) طرفى المتباينة فى ( على ) 
عدد سالب بتغير اتجاه علامة التباين 
ملاحظة . 
يمكن استنتاج خواص علاقة التباين السايقة فى جميع علاقات 
التباين : < أو > أو > أو < 


كيفية حل المعادلات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى .ح : 
ا) ۳ س + ]< | باضافة ( - ٠.‏ ) للطرفين 
۳ں < ۹ 
بضرب طرفى المتباينة فى ( ج > . ) ينتج : 
سں < إا مجموعة الحل = ]- م » ا[ 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 
r o0‏ 
O3P ° | TT ۳“ Ff 0‏ 


5 
احمد النشتوہی 


20 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی تر أول 
) ۳ - ٣س‏ < | بإضافة ( - ۳ ) للطرفين (۲) اوجد فى ب مجموعة الحل لكل من المتباينات التالية و مثل الحل 
r > wf -‏ على خط الأعداد : 
# ۳4 سر ووا :£ + س j< [ — ۳ f!‏ 
بضرب طرفى المتباينة فى ( - + < . ) ينتج : e‏ 
ہں > | مجموعة الحل = [ | » ن[ 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 
28 الا 
o iP" f—|— ° | fT ۳" Fi 0‏ 
ر 
۳) - م < لطس ج۴ < ۷ بإضافة ( ۲ ) للأطراف E‏ [] 0 - س > ۳ 
- ۳ <> ۳س < ۹ بالضرب فی ( ج < . ) ينتج : ك 
| < س ج ۳ ٠‏ مجموعة الحل = ]- | ۳] 2 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 
اا اا 


O iP F— 1 ° | Ff ۳" f1 0 


1) س + ۲ < ل۷س + ۲ »± A+‏ باضافة ( - س ) آ٣]‏ - ٣“‏ < ٣س‏ |> 0 
N >FT+twT >f‏ باضافة ( - ۲ ) 
A > wf >.‏ بالضرب فی ( + < .) 
٠‏ چ س 1ے . مجموعة الحل = |[ .» ]4١‏ 
و يمتل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 


ارک لای 
O jP ° | TFT F۳" f Û‏ 
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[0] س - ٣‏ حج ۳٣س‏ ل0 


ا ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


۸ >| wp > |---| [¥] 


3 [۸] ۸ < س +ا < ه۹ 


(۳) إذا كانت :[ ع » ۷[ هى مجموعة حل المتباينة : 
< س ۳ < ب اوجد قيمة كل من : | › ب 


5 
احمد النشتوہی 


if‏ ز للرياصيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی د ترم اول 
)£( أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : )0( آکمل ما يلى لتحصل على عبارة صحيحة حيث س د : 
[ا] مجموعة حل المعادلة ol‏ فی هی .... [ا] إذا كان :س + م = || فإن : 7س = .. 


) }£{ }ا{ +< (O < {o}‏ 
[۲] مجموعة حل المعادلة : ٣|‏ س = ۽ فى بح هى 


{Tle} < {Flr} oV })‏ < ®( [۳] إذا کان : ۴س | = ۷ فإن :جس =. 


[۴] اذا کان : ۳ س = 1 فإن : سس + 1 = 


[ا] مجموعة حل المعادلة : س رآ۳ رط فى هى ... ]٤[‏ إذا كانت مجموعة حل المعادلة : س + لى = ٤‏ هى ۳1 !؟ 
( ۳{ ۳۲0{ 0 [صقر] › © ) إن : لى = 

]٤[‏ مجموعة حل المتباينة : س > ۷ فى حح هى .... [ه] إذا كانت مجموعة حل المعادئة : ۳س + إلى = م هى 
۱١ (Jv<o [< [vce -[<Jo<vl[< Jo <¥ ])‏ فان : لى = 

[0] مجموعة حل المتباينة : - | < - س < | فى هى ... ك 

| 1 مجموعه حل المعادله : س + .... = ل r‏ 

e e (l<1 1< l<1 1t1 -C[< 1 <1 -[) 
aS i aE .... مجموعة حل المتباينة : - | < س - |< | فى بح هى‎ ]1[ 
. هى‎ ١ > مجموعة حل المتباينة : س‎ ]۸[ (lr<I J< [1<۰ J<[r<.]< [1<1-—J}) 

[۷] اذا کان ٣  :‏ < س < ۲ قفإن : ٣س‏ + ۳ 3 .. [۹] مجموعة حل المتباينتين : س < ۳ )س > | معا هى .. 
(lv41 -J < 11<: -[< Jot -[< Iv -—[)‏ [-ا] اذا كان : < ب فإن ٠:‏ ۳ ب ۳ 

۸ العدد : ۲ 3 مجموعة حل المتباينة .. : 

٣‏ [] ادا کان : ’< بپ ) ہس = ۳ فان :سس .... پس 
س < ]| U‏ س > ] XU)‏ س < ج ) - س > ۲) 

[۹] اتا کان : س 3 [- ۲۴ء [ [۴] دا کان : ۶< بپ » س = ۳ هفإن :س .... پس 

ن : العبارة تمثل المتباينة .... [1۳] إذا كان : - ١‏ < س < | فإن : ٣س‏ + ا3 ] ... [ 

ر ج = ] » س > )»س < ] )» س > - ١‏ ) 

أحمد النتننتوی أحمد النننتوی 


أحمد ٣ f‏ ) اعدادی ترم أول 
الوحدة الثانية العلاقة بين متغيرين (ا) مع مؤمن أوراق مالية فنة م جنيهات › و أوراق مالية فئة .۲ جنيهاً 


أحمد الذنذنو ى 


e للرياصيات ا‎ JLala 


آشتری مؤمن من مرکز تجاری بما قيمته ۸٥۵‏ جنيهاً › ما الإمكانات 


الدرس الأول : العلاقة بين متغيرين المختلفة لدفع هذا المبلغ باستخدام نوعى الأوارق المالية التى معه ؟ 


تمهيد : 


أشتری د كراسات و اقلام فإذا كان ثمن الكراسة ستة جنيهات › و 
ثمن القلم أربعة جنيهات » ودفع للبائع .0 جنيهاً فما هى الإمكانات 
المختلفة لعدد الأقلام و الكراسات التى أشتراها شد ؟ 

لدراسة الإمكانات المختلفة : 
تفرص أن : عدد الاقلام = س عدد الكراسات = ص E‏ 
٤ + سس٦ ٠‏ ص = .0 
تسمى هذه العلاقة : معادلة من الدرجة الأولى فى متغيرين 


يمكن قسمة طرفى المعادلة على ۲ فنحصل على معادثة مكافئة لها (۲) مثلث متساوى الساقين محيطه 1۹٩‏ سم » ما الإمكانات المختلفة لأطوال 


5 ¿ كتابتها على الصورة ٠:‏ أضلاعه » علماً بأن أطوال أضلاعه د صم 
و ھی : ۳س + ۲٣‏ ص = ۴۵ و یمکن کتاب لصورة : وال اصع ر ا 
0 تذكر : مجموع طولى ضلعين فى المثلث اكبر من طول الضلع الثالث 
ص = ن0 - "۳یس اى اث ٠‏ فن ج کک سڪ 
لاحظ أن : 


سس »> ص أعداد طبيعية _ | ا | اا ] (اال 
دي و الع تحت ٣‏ | م | م | ( 4۴ 
عددا قردي 

يمكن تكوين الجدول المقابل | ٠‏ | 0 | (0؛0)_ 
لمعرفة الإمعانات المختلفة ‏ | ۷ | ۲ | _)/١۷(‏ 


5 
احمد النشتوہی 


2۹ 


مانمرز للرياضيات 
دراسة العلاقة بين متغيرين 
العلاقة : | ہس + بپ ص = ح حيث : | چ . » پا چ 


تسمى علاقة خطية بين المتغيرين س › ص > و يمكن 

إيجاد مجموعة من الأزواج المرتبة (س ص ) تحقق هذه العلاقة 
فمثلاً : 

لدراسة العلاقة : ۳س + ص = ]۲ 

نوجد الأزواج المرتبة بوضع قيمة س و إيجاد قيمة ص المناظرة 
أو العكس كما يلى : 


بوضع س = ۳× .+ ص دآ 
ص = ٣آ‏ ( . ۰ ۲ ) يحقق العلاقة 
بوضع س =| ۳× + ص = آ۲ 
ص = ا ( ٠ ١‏ - | ) يحقق العلاقة 
پبوضع س = | ۳× -إ + ص = ]۲ 
ص =0 ٠“‏ ( - | › 0 ) يحقق العلاقة 


و هكذا نجد أن هناك عدداً لا نهائى من الأزواج المرتبة س ›ص) 
التى تحقق هذه العلاقة 

ملاحظة . 

يمكن كتابة العلاقة : ۴۳ں + ص = ۽۳ كما يلى : 

ص = ۲ - ۳س أى : وضع أحد المتغيرين فى طرف مستقل 
ثم إيجاد الأزواج المرتبة التى تحقق هذه العلاقة 


أحمد الذنذنو ى 


أحمد ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(۳) أوجد ثلاثة أزواج مرتبة تحقق كلا من العلاقات التاثية : 
|| س - ٣ص‏ = 0 


[۲] ۲ س + مص = .۱ 


5 
احمد النشتوہی 


,ڪڪ ا 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
(5) بين أى الأزواج المرتبة التالية يحقق العلاقة : ٣ہس‏ - ص = | (0) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
كما بالمثال : [ا] اذا كان : (- ۲ ١‏ | ) يحقق العلاقة : ۳س + لى ص = | 
مثال :[ | )١ ١‏ فان : لى = ... 
لضع : بس = | .> صد | o <o <V¥Y-—<YV J]‏ [ 
]ہیں - ص = ]× | |= )]- )=| [۲] إذا كان :( ۲ ٠‏ - 0 ) يحقق العلاقه :۳س - ص + لى = . 
)١ ١ ١(‏ يحقق العلاقة قان : لى = .... 
[ا] ( ۵ ۰ ۳( ] [u <u <I—et‏ 
[۳ا] إذا كان :( لى › ۲ ل ) يحفق العلاقة : مس ص =1 
فان : لى = 


[r-<{1- <F <| j] 
الزوج المرتب الذى يحقق العلاقة : ۲س + ص = ى‎ ]5[ 


.... هو‎ (o <F) [f] 
[(" -<1)<(F<1I)<(1<F)<(F” <1 -—)] 
› = الزوج المرتب الذى يحقق العلاقتين : س + ص‎ ]0[ 
.... ص = ۷ معا هو‎ + سس٣‎ 
[(F-<F)<(r<F)<(F<F)<(F <F -—)] 


= #۴ الجدول التالى بير 
CS E ON E E (۴‏ 
ص وهى ر اتاد 
[ ص = س + ۷ »ص = س ۷ 
ص = ۳ س + | » ص = س ]١+‏ 
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متمیز للرياضيات أ 
التمثيل البيانى للعلاقة بين متغيرين 


العلاقة : } ہں + بص = ح حيث : ( چ . » پا ج 
تسمى علاقة خطية بين المتغيرين س »› ص و يمثلها بيانياً خط مستقيم 
فمثلاً : 

لتمثيل العلاقة : ۳س + ص = ۴ بيانياً 

ثوجد ثلاة أزواج مرتبة تحقق هذه العلاقة كما سبق و يمكن وضعها 


و نعين فى النظام 
الإحداثى المتعامد النقط 
التى تمثل الأزواج 
المرتبة :( . › ۲ ) ٠‏ 
) أ > - | )“› 
(-۵۰۱) 
و نرسم الخط المستقيم 
المار بها ٿيكون هو 
التمثيل البيائى لهده 
العلاقة 
( الخط المستقيم باللون 
الأزرق يمثل العلاقة ) 
لاحظ أن : 
جميع نقط المستقيم الممثل 
للعلاقة تعين أزواج مرتبة تحقق هذه العلاقة 


اة الززنتو ى 


فی جدول کالتالی 
ا ي 


Of 


ا ۳ ) اعدادی ترم آول 
حالات خاصة . 
|( اذأ كان : ` 


فتصبح العلاقة على الصورة : 


ح لہ م ج 1 AT TES‏ ہا 
العلاقة : ص = ۳ 
— 
کڪ 5 
أعمد التتنوہي | 
اب السستفيم باللون الاحمر 
ہی 


و هو يمر بالنقطة ( . ۰ ) 
و يكون موازياً لمحور السينات 
ملاحظهة . العلاقة ؛ ص 
)٣‏ اذا کان 
فتصبح العلاقة على الصورة : 


يمثلها محور السينات 


LL‏ لے 
HF LL‏ 


٠ فمثلا‎ 

- a 
العلاقة بن = | ا‎ 
آی : ص = ے‎ 


يمثلها الخط المستقيم باللون الأخضر 
و هو يمر بالنقطة (- ج > ٠‏ ) 
و يكون موازيا لمحور الصادات 

ملاحظة ٠‏ العلاقة :۰ س 


يمتلها محور الصادات 


ٍ 
احمد النانتوہی 


متميز للرياضيات 


فتصبح العلاقة على الصورة : 
ہں + بص =. 

فمثلاً : 

العلاقة : ٣ہس‏ + ص =. س 


آی : ص = ٣س‏ 
يمثلها الخط المستقيم باللون البنى 
و هو يمر بنقطة الأصل ( . › ٠‏ ) 
كما بالشكل المقابل : 


(0) مثل بيائياً العلاقة : ٣س‏ _ ص - ملاحظات . 


بوضع س = .... |) يمكن تكوين الجدول مباشرة 
@ ق ©= س ( .... > .... ) يحقق العلاقة )٣‏ يمكن إيجاد نقطة تقاطع المستقيم الممثل لنعلاقة : 

ہسں + ب ص = حح مع محور السينات بوضع : ص = . 
2 > و مع محور الصادات يوضع : س =. 
فمثلاً : العلاقة : ٣بس‏ + ۳ص =1 
بوصع : ص = .۔. پنتج : س =۳ 
نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات هى ر( ۳ ٠>‏ ) 
بوضع : سس = . ينتج : ص = آ٣‏ 
". نقطة تقاطع المستقيم مع محور الصادات هى ( ٣ ٠.‏ ) 

أحمد النشنتورى 


“E 
۱ 

۹ 
| 
4 
1 


“E 
I 
٩ : 
2 
چب‎ 
I 


بوضع س 


of 


3 ز للرياضيات | I‏ کا 0 إعدادى تر آول 


(۷) أوجد نقط تقاطع المستقیم : ۲س - ص 


= £ مع محوری )٩(‏ ارسم المستقيم الممثل للعلاقة : ٣بس‏ + ۳ص = 1 ١‏ و إذا كان 
الإحداثيات ثم ارسم هذا ١‏ لس ستقیم هذا المستقيم يقطع محور السينات فى النقطة ٠‏ » و يقطع محور 
الصادات فى النقطة ب › أوجد مساحة المثلث و ٠‏ ب حيث ( و ) 

نقطة الأصل 


(۸) إذا كان المستقيم الممثل للعلاقة : ۲سس ص = له يقطع محور 
السينات فى النقطة ( ۳ › ج ) أوجد قيمة كل من : لى » ٣‏ 


L 
احمد النششنوہی‎ 
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متميز للرياضيات ا لزنننوری ۴٣‏ ) اعدادی ترم أول 


الدرس الثانى : ميل الخط المستقيم و تطبيقات حياتية الحالات المختلفة للتغير الرأسى ( ص - ص ) : 


تود : [ا] إذا كاثت : ((۱ ۰ )٣‏ › 
إا تحركت نقطة على خط مسشقيم ب ٤(‏ ۰ ۳) فإن: 

pF ge TE E‏ کپ دو 
ای اوفع پا[ سم ۰ م ) ل : س 


حيث : س > س ۰و کل من 


۲ » ب 3 المستقيم ل فان: س 
1) التغیر فی الإحدائی السینى 


کد ج ي 
۲ ا 


|) تحركت نقطة م على 
الخط المستقيم لأعلى 
لتصل إلى نقطة ب 
آ) ص > ص ای أن : ص تزداد بزیادة س 
۹" ا J‏ ۱ 
و يسمى بالتغير الأشفى ۳) ميل المستقيم = عدد موجب ( ۴ > .) 
) التغير فى الإحداثی الصادى = ص - ص 5 
و يسم بالتغیر لیے ړ ړړ ر ړا [۴] إذا كانت : "(- )»> السمالستدي ر 
( من الممكن أن يكون موجباً أو سالباً أو مساوياً الصفر ) ا 
۳) النسبة بين التغير فى الإحداثی الصادی و التغیر فى الإحداثی السینی 


۰ 8 د : TE ag‏ 
تسمى ميل الخط المستقيم و يرمز له بالرمز ( ٣‏ ) یل آي < چ م 
ا سق تع : 
اپ التغير فى الإحداثى الصادى التغير الرأ ا) تحركت نقطة م على 
دل فة اقساام ‏ ےپ کک ص الخط المستقيم لأسفل 
r.‏ ۰ لتصل إلى نقطة ب 
ص ا آ) ص < ص أی أن : ص تقل بزيادة س 
٣‏ > سس حیت ۽ جن = س 


۳) ميل المستقيم = عدد سالب ([ ٣‏ < .) 


8 
٣ : |‏ ) اعدادی ترم أول 


متميز للرياضيات 
[۳] اذا كانت : *(- ۰۱ ۲)» ر (ا) أوجد ميل الخط المستقيم المار بكل نقطتين مما يلى : 
ب( ۰۳ ۴) فإن : (FE) o< (1 DP IJ‏ 
e Ba‏ س 
iI} pI PF e‏ 
= 2 = صفر 
ثلاحظ : |) تحركت نقطة | ا 
أفقياً لتصل إلى نقطة ب lh‏ 
(o0—<FP)P [r‏ ‘ب )71<-0 
صم = ص أ لدي ٠‏ أ [FI‏ ) ( ) ( 
ای ان : ص ثابتة بتغیر سس 8 


۳) ميل المستقيم = . ( ۳ = ۰) 

أى أن : ميل المستقیم الموازى لمحور السينات 
ب ( ۴ » ۶) فإنڻ : 
لا يمكن حساب الميل لان 
تعريف الميل يشترط وجود 
تغیر فی الإحداثی السینی 
آی :سس د س ٭ء سہ 
نلاحظ : |) تحركت نقطة ٠‏ 
راسيا لتصل إلى نقطة ب 
( ب = سي 
۳) ميل المستقيم غير معرف 

أى أن : ميل المستقيم الموازى لمحور الصادات غير معرف 


[۳] ۶( - ۲ › ۲ ) > نقطة الأصل 


(1—<T—) <ڄ‎ (F۳ <° 1-7 إ5[‎ 


اق النننتنوہىی أحمد النننتوی 
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مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(۲) إذا كان : ميل المستقيم المار بالنقطتين (-١ء )١‏ » ( س )١١‏ (5) إذا كان : ميل المستقيم المار بالنقط ( ۳ ١‏ - |) > ( س )١١‏ 
یساوی م أاوجد قيمة : س > (۰۹ ص ) یساوی ‏ أوجد قيمة کل من : س > ص 


(۳) إذا كان : ميل المستقيم المار بالنقطتين »١(‏ ص) › (- )٠›|‏ 8 (0) إا کان : ((۲؛- |) › پ (۲۰۳) › د )0٤٤(‏ اوجد ميل کل 


يساو ی أوجد قبمة + س ) من ۲ ب لا = > اح ثم أذکر مادا تلاحظ ؟ 
چ ا ا * 
احم نتوی احم الزن اوی 


OV 


3 ز للرياضيات | س ننج 7 إعدادى تر أول 


)7( اذا کان المستقيم المار بالنقطتين ( ۰)1۲( ۳ل ) پوازی محور (A)‏ اوجد ميل المستقيم 2 حيث : ((- | (OF) q+ (P<‏ 
السينات أوجد قيمة : لى ثم بين ما إذا كانت النقطة ح )1١۸(‏ تقع على قب أم لإ ؟ 


(۷) أثبت أن ميل المستقيم المار بالنقطتين ( ١ء-‏ |) » )١١١(‏ يساوى ® ر( فى الشكل المقابل : 


ميل المستقيم المار بالنقطتين ( ۰۴۳ ۳) ؛ (- ۳٣ء-۷)‏ ۶ پ ح مثلث » أكمل 
باستخدام أحد الكلمات : 
( موجب »> سالب › 


| ميل ق ب 
]٣[‏ ميل بپ > 
[۳] ميل مء . 


> ميل م‎ ]٤[ 


[ 


مانم رز للرياضيات ا نتوی ۳ ) اعدادی ترم اول 
تطبيقات حياتية على ميل الخط المستقيم : و E‏ 1 
نعلم أن : ۳) ميل پد = عع = صفر و هو يعلى ان رأس مال الشركة 
اذا شات هناك علاقة خطية بین متعيرينڻ س ۰ صر قان 2 کان شانتا خلال 1 ج چ الثالدذة و الرابعة 
j :‏ التغير في, الاحداث, الصا o‏ ت ê‏ : 
o sS a O TT TRT‏ ) ميل 5ء ے حف = ۾ و هو يعبر عن تناقص رأس مال 


التغير فى الإحداثي السينى 
2 ۱ ا الشركة خلال السنتين الأخيرتين بمعدل م آلإاف جنيه 
اى ان : ميل الخط المستقيم ( ٣‏ ) يعبر عن معدل التغير فى ص 8 : 
بالنسبة إلى من ( أى : ۵ آلاف جنيه لكل سنة ) 
و يوجد فی حباتنا العديد من التطبيقات الحياتية کتطبیق على العلاقة بين 05( راس همال الشركة عند بدء العمل = الإحداثى الصادى عند ا 
متغيرين و التى نحتاج فيها لمعرفة معدل التغير مثل : E‏ = .۳ ألف جنيه 
التغير فى حركهة سيارة أو دراجة _ التعير فى استهلاك الوقود _ 
التغير فى راس مال أحدی لز گات پ انح 


ملاحظات . 
> ا ایر ا ٠‏ () اذا كان : الميل موجب فان : معدل التغير يتزايد 
تطبيق () : : انیت (۳) إذا كان : الميل ساثب ‏ فإن : معدل التغير يتناقص 


٩‏ ات و که ت . 2 li I Î‏ )۳( إدا كان : الميل = صفر ثفإن : معدل التعير تابت 


ا( =( a - (less a‏ ا ا )£( تمتل العلاقه بين المتغيرين شی الربح الإول على الشبكه التربيعيه 
اک > ر E > (= £ c(h‏ ا ا 
5 - ا (8 إا كان الميل وجب ي فطع المستقيم حون الصادات فى اللقطه 

) ج (. »> ص ) فان : ص تعبر عن القيمة الإبتدائية (الصغرى‎ mM E ع اپ چ س س‎ E 


۴ | : 
ن‎ E EE Ea nas e AEE : 
اا‎ 1 : 


و هو يعبر عن تزاید راس [ 
() إذا كان الميل سالب و قطع المستقيم محور الصادات فى النقطة 


مال الشركة خلال أول السنوات 


سنتين بمعدل ٠‏ آلاف جنيه itt‏ (. > ص ) فإن : ص تعبر عن القيمة النهائية ( العظمى ) 
( أى : |١‏ آلاف جنيه لكل سنة ) للمتغير ص 


اق النننتنوہىی أحمد النننتوی 


0۹ 


زوز للرياصيات س 
)۷( اذا کان الميل موجب و قطع المستقيم محور السينات فى النقطة 

(س » . ) فإن : س تعبر عن القيمة الإبتدانية ( الصغرى ) 

للمتغیر س 
(۸) إذا كان الميل سالب و قطع المستقيم محور السينات فى النقطة 

( س »> . ) فإن : س تعبر عن القيمة النهانية ( العظمى ) 

للمتغیر س 


تطبيق (۴) : الشكل المقابل : 
يوضح حركة دراجة حيث الزمن رہ 
بالساعة » و المسافة ف بالكيلو متر 
بين مدينتين ذهاباً و عودة 


3 (f 


إعدادى ترم أول 


]٤[‏ القطعة المستقيمة الافقية تبين توقف الدراجة لمدة ساعة بعد ان 
تحركت مسافة .م كم › ثم تبدأ رحلة العودة 

[ه] المسافة الكلية = ٠..‏ كم » و الزمن الكلى = .| ث 

ا : r‏ المسافة الكلية 

إ۹ السرعة المترسطة للدرإاية خان انر کي ر ی e‏ 


للد = .| کم/ س 


ملاحظات : 


(ا) إذا كانت السيارة أو الدراجة أو .... تقطع مسافات متساوية فى 
المستقيم الدى يمثل العلاقه بين السرعة و الزمن اى أن : 
السرعة المنتظمة للسيارة ( ع ) = معدل التغير فى المساقة (ف) 


إا] ° = (- (o‏ ۰< ب = )0.1( > و إذا كانت هذه العلاقة لا تمثل خط مستقيم واحد بل عدة قطع 
> > = (1)؛.0) › لھ س 0 المسافة الكلية 
سا ع 2 ل 0 د 
۶ = ( ا“( ) ابره العو د ی ی 
[۳] السرعة المنتظمة للدراجة خلال رحلة الذهاب = ميل ۲ ب : 
ee‏ جى ر ۳ 
I, = RE‏ کم جن ملا شخص خزان سيارته بالوقود و سعه 
[إ] السرعة المنتظمة للدراجة خلال رحلة العودة = ميل حم هذا الخزان .ء لتراً و بعد أن تحرك 
ے سح = بإ کم س ٠‏ كم وجد أن المؤشر يوضح ان 


و الإشارة السائبة تعنى أن الدراجة تتحرك فى عكس إتجاه حركتها 
الأولى بسرعة ٠.‏ كم / س 


أحمد الذنضوہى 


المتبقى = الخزان 
أرسم الشكل البيانى الذى يوضح العلاقة بين كمية الوقود بالخزان و 
المسافة التى قطعتها السيارة 


5 
احمد النشتوہی 


[ 


تمرز للرياضيات أحمد لزنننوری ۴٣‏ ) اعدادی ترم أول 


حيث العلاقة خطية نلاحظ أن : (ا) الشكل المقابل : 


كمية الوقود ا 
إ) عند البدء : ' =(.ءء.ء4) ( لش يوضح تغیر راس مال a.‏ بالاف الجنيهات 


أى أن : المسافة المقطوعة 
( ف ) = . كم » و كمية 
الوقود المتبقية = .ء لتراً 
)٣‏ بعد قطع مسافة ۰ کم 


شركة خلال ۸ سنوات 
أكمل ما يلى : 


پا 2 : 
: پ > e (۳. c17)‏ 
ای ان : ف = .۴| کم ۶ =(“ 


> و كمية الوقود المسافة 


يږ ت | پا ا 1 
و یکون : ميل | پې = ف E‏ 


و هذا يعنى أن كمية الوقود تتناقص بمعدل لتر واحد كل ۴| ساعة ٠‏ ق 8 ت e‏ 
۳) يفرغ الخزان عندما تقطع السيارة مسافة ‏ كمي الوقود _ 


سم ااي (۳] میل چچ = ت 

> ' ب يقطع المحور الأفقى ( محور المسافة ) فى النقطة (-۸٤ء.)‏ کک 
و هو يعبر عن 

[6] رأس مال الشركة عند بدء العمل = الإحداثى الصادى عند . 
= .... ألف جنيه 


اق النننتنوہىی أحمد النننتوی 


1 


متميز للرياضيات 


(۲) الشكل المقاہل : 
باكيلو مث و الزن بالساعة  ٠‏ .ا٠ا‏ 
لحركة سيارة بين مدينتين ا 
د هابا و ڪودة E NNN‏ 3 
أكمل ما يلى : ا 


[ا] ۶= (..». 


ا 


l4 1 
1 1 
1 1 1 


[۲] السرعة المنتظمة للسيارة خلال رحلة الذهاب = ميل م ب 

کم / سں 

[] المسافة الكلية خلال رحلة العودة = .... كم 

. = الزمن الكلى خلال رحلة العودة‎ ]٤[ 

= سرعة المتوسطة للسيارة خلال رحلة العودة‎ ]٥[ 
اھ کا س کا ف‎ 

[1] القطعة المستقيمة الأفقية بالشكل تدل على .... 


ساعة 
المسافة الكلية 
الزمن الكلى 


مد الذنضوہى 


أاحمد الشنتوری ۳ 


| 


اعدادی ترم اول 


(۳) ملا مد خزان سيارته بالوقود الشكل المقابل يمتل العلاقة 
بين العلاقة بين الزمن بالساعة و كمية الوقود 
كمية الوقود المتبقية بالثتر 
أكمل ما يلى : 
[ا] أكبر سعة للخزان = .... لتر ا 
[۲] يفرع الخزان بعد مرور 


ساعة 


| HEHE HSE IS E 


[۳ا] بعد مرور ۵ ساعة 

یتبقی بالخزان .... لد ر ام 2 
]٤[‏ يتبقى بالخزان ٠١‏ لتر بعد مرور 
]ق ۴ ™ [ سء س : 
ہیل ۴ بے ے کت ۔ 


[۷] معدل استهلاك الوقود فى الساعة الواحدة = .... لتر / ساعة 


11 


متميز للرياضيات 


(5) تقرأً سهير كتاب » و الشكل المقابل يمثل اا [۲] عمق البئر قبل بدء عمل الحفار = .... متر 
العلاقة بين الزمن بالساعة و عدد اقحات لمتيقة ) ر 
المتبقية أكمل ما يلى : ا f‏ ["ا] عمق البئر بعد انتهاء عمل الحفار = .... متر 


[۳] الزمن الكلى الذى أستغرقه الحفار فى الحفر = .... ساعات 


6 عل ۴ پا ص سک س 


[1] عدد صفحات الكتاب المتبقية عند 


بداية القراءة = .... صفحة 


hS (em cm) =P [FF‏ [۸] متوسط العمق الذى يحفره الحفار فى الخمس ساعات الأولى 


نے = 2 الزمر 5 ) ی 
AT ( )‏ کت ل فطل 1 سباعه 
e۴‏ ج کک بٿ يي 


[1] ميل ح مء = ت ت قق ن , 
[۷] متوسط العمق الذى يحفره الحفار فى الساعتين الأخيرتين 
= .... هتر / ساعة 


,. = معدل الصفحات المقرؤة فى الساعة الواحدة‎ ]٤[ 
,. و يعلین‎ 
) تنهى سهير قراءة الكتاب بعد‎ ]0[ 
صفحة فإذا كانت العلاقة‎ ٩. قرأ شخص جزءأ من كتاب عدد صفحاته‎ )١( 
التى تربط عدد الصفحات المتبقية ( ص ) »> و الزمن اللازم لقراءتها‎ 
نہ ) بالدقيقة تتعين بالعلاقة : ص = .۳ - جر‎ ( 
: أكمل ما يلى‎ 
[ا] عدد الصفحات التى سبق لهذا الشخص قراءتها = .... صفحة‎ 


| الڙمنڻ اللازم لقراءة بقية الصفحات — E‏ دقفة 


(0) أستأجر مزارع حفاراً ليستكمل حفر بثر | 

و الشكل المقابل يوضح العلاقة بين عمق ٠‏ 

البئر بالمتر و الزمن بالساعة | 
أكمل ما يلى : 


ا = 1ة ت : 


احم تومي أحمد النننو ہی 


۳ 


J‏ ز للرياصيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
الوحدة الثالثة الإحصاء 


۳ بداية العام الدراسى استطلع معلم قصل به ۵ تلمبذ باحدی 
المدارس رأى متعلمى هذا الصف بالمدرسة عن الأنشطة المدرسية 
الدرس الأول : جمع البيانات و تنظيمها التى يفضلون الإنضمام إليها فكانت البيانات على النحو التالى : 


2 
بيات الإحصانية حول شادرة ما اتقسم إلى نوع رنسيين هدا" 
ات رمتب اهي له تر ف اتون تشر ي ٠‏ أ اماي 
) بیت کمیة : هی بیتات تڪتب فی صورة اعدد م . 
r grr r he:‏ 3 


لکی يتم حصر هذه البيانات أو تجميعها نستخدم جدول تفريغ بيانات 
تکراری کالتالی : 


جمع البيانات . 
تجمع البيانات فى صورة 
|) بيانات ابتدائية : عن طريق استبيان أو كشوف ملاحظة النشاط التكرارات 
۲ ات قري عي ريق تفر مل اترات ار تب او E MMW‏ 
الأنترنت أو الوثائق 
) بيانات تجريبية : عن طريق التجارب لأختبار صحة نظرية ما ماعی lı HW‏ سڪ 
تنظیم ل تحلیل البيانات . 
لعرض مجموعة من البيانات يلزم تنظيم عرضها بطريقه تساعد على 
الإلمام بها و الاستفادة منها لذا يتم ترتيب البيانات و تنظيمها فى جداول 
ت لتتصح ب طبيعتها و ليسهل استنتاج المعلومات و من هذه الجداول : ا sS‏ 
الجداول التكرارية مثل . و باستبعاد عمود العلامات من جدول تفريغ البيانات لتکراری eee‏ 
الجدول التكرارى البسيط : على ( جدول التوزيع التكرارى البسيط ) و هو كما يلى : 
يستخدم لعرض الأعداد الصغيرة و البسيطة المجموع 
عضع خطوات نتوین جدول تکراری بیط من خا دمٹل اتی : | إعد سی ۳ | ٩‏ |۸| ه | 


أحمد الذنذنو ى 


1 


[a 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ۳٠‏ ) اعدادی ترم أول 
و لکڻ احيان كثيرة تكون البيانات الإحصانية أعداد كبيرة متل آى أن : كل مجموعة تحتوى على ۵ أعداد 
أجور موظفى إحدى الوزارات › و درجات طلاب شهادة الثانوية العامة ر 

۰ ۳) تصبح المجموعات الجزئية كما يلى : 

لدلك فان تبويب مثل هذه البيانات في جدول تكرارة بسيط يجعله كبيرا 


جداً و طويلاً و غير مجد لمعرفة و استنتاج أى معلومات المجموعة الاولى : تحتوى الدرجات من ۲ حتى اقل من ۷ 
لدلك نلجا إلى الجدول التكرارى دى المجموعات و يعبر عنها : 
تنظيم البيانات و عرضها فى جداول تكرارية : المجموعة الثانية : تحتوى الدرجات من ۷ حتى أقل من ۴| 
تتضح خطوات تکوین جدول تکراری ذی مجموعات من خلال ويعبرعنها : ۷ ,› ...و هکذا 
المثال التائى : 


: تفرغ البیانات فی جدول تفریغ بیانات تکراری كما يلى‎ )٤ 
المجموعات‎ 
1 DDT 
° GT 
EE eS 


3 


فیما یلی بیان بالدرجات التی حصل علیھا .۳ طالباً فى إحدى الاختبارات 
Iw |iv rs |14| [rr || o | 1o |r‏ 
|v || anji r ie‏ 
newere na‏ 
لتكوين الجدول التكرارى ذى المجموعات نتبع الخطوات التاثية : 
ا) تحديد أكبر قيمة و أصغر قيمة : 
نجد : أكبر قيمة = ۲٤‏ » و اصغر قيمة = ۲ 


أى : إذا أعتبرنا أن مجموعة هذه البيانات هى س اس اسي _ المجموع = 


فان : سہ = ١س‏ : ۽ < س < ٤٣!؟‏ عرد اعمات من جنول تفر 4 ا 
a‏ 1 نحصل د دى المجمو َ 

أی آن : قیم سہ تبدأ من ۴ و تنتهى عند ٣٤١‏ ا ee‏ 

و بالتالى فان : المدى = أكبر قيمة - أصغر قيمة = ٣ - ۴٤‏ = ٣آ‏ . 


ار ا ی ی ا ا ا ر الا ر 
) نجزئ المجموعة حہ إلى عدد من المجموعات الجزئية و المتساود : 
العدى و لیکن ۵ مجموعات التكرار | ۲ | |٩|:‏ » ]|۳ ]| ۳_ 
مدى المجموعة = = ا = اع ہہ يل 
أحمد التنتنوہى 


5 
احمد النشتوہی 
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مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ۳٠‏ ) اعدادی ترم أول 


(ا) البيانات التالية تبين اأوزان ٤.‏ طفل بالكيلو جرامات ا کون جدول تکراری ذى مجموعات لهذه البيانات 
Pn|rv Fa rs |r| ss | to |r| rr sr‏ 


e E E E N SE E e 
vre rarer. |r| rt |ra| ro | sr 


___ | | | |] |] | | _اتتكرار‎ 
إئ] عدد الأطفال اثذين تقل أوزاتهم عن 0 كجم = .... طفل‎ reer |rn|r.lro| I |r| | 
PI |rn| 1| r |rr|ra|rs|rv| oj r 


0 آگمل ۰ [o]‏ عدد الأطفال الذين أوزانهم 0 کجم فاکثر = .... طفل 
ا) اكبر قيمة = .... ) أصغر قيمة = .. 


(۳) البيانات التالية تبين يبين عدد التلاميذ المترددين على مكتبة مشتركة 
۳) المدی = د ب = .ي 1 فى مشروع ( القراءة للجميع ) خلال .۳ يوماً 
ا DIHDIMGDIDGEE E‏ 
یکون : المدى = لبا ب | re |ro|rv|sr|rv| o: |sa|ro|re|‏ 
۴ کون جدول تفرین بیتات تکراری هاه ابات re [eal e [se] o [sr [rr [rs]‏ 
[ا] أكمل : 
ا) أكبر قيمة = . 


) أصغر قيمة = .. 


۳) المدی = , د .ي = 


|[ کون جدول تکرار ی دی مجمو عات لهذه البيانات بحيث تکكونڻ 
مجموعاته متساوية الطول و طول كل منها م تلاميذ 


5 
احمد النشتوہی 


متميز للرياضيات 


ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(۳) فيما يلى الأجر الأسبوعى لأريعين عاملاً فى أحد المصانع 
EV |r| VI | os | os | 1 |2| 1| ۸۹| oV‏ 
rr|a|rn|o1| | ¥. |or|se| | ol‏ 
vv| 41 | Va | 00| | 1V | EA |‏ ||10 
[ao vo [vn [nera sa] ass] oa‏ 
کون جدول تکراری ذى مجموعات متخذاً المجموعات الجزئية : 
( ۳۰ > .1د ٠... » 0.١‏ .۹- ) ثم حدد المجموعة 
التى بها أكبر تكرار › و المجموعة التى بها أقل تكرار 

أحمد النتننتوی 


5 
احمد النشتوہی 


متميز للرياضيات 


٣‏ ) اعدادی ترم أول 
الدرس التانى : الجدول التكرارى المتجمع الصاعد 
و الجدول التكرارى المتجمع النازل و تمثيلهما بيانيا 


هناك تساؤلات تحتاج الإجابة عنها إلى تنظيم البيانات بشكل منظم تتيح 
دراستها بطريقة سهلة و ذلك بوضعها فى جدول يسمى الجدول التكرارى 
المتجمع و فيه تجمع البيانات على التوالى من أحد طرفى الجدول إلى 
الطرف الآخر حتى تحصل على التكرار الكلى 

و هناك نوعان من الجدول التكرارى المتجمع هما : 


أولاً : الجدول التكرارى المتجمع الصاعد و تمثيله بيانياً 
فيه تجمع البيانات من جهة المجموعة الصغيرة إلى المجموعة الكبيرة 
گما بالمثال اثتالى : : 
الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لدرجات ٤.‏ تلميذاً فى أحد الاختبارات ) جدول التكرار المتجمع الصا 
الحدود السفلى للمجموعات | التكرار المتجمع النازل 


نكون الجدول التكرارى المتجمع الصاعد كما بالخطوات التالية : 

(ا) نکرن جدول من عمودین 

(۲) العمود الأول للحدود العليا للمجموعات و نكتب فيه المجموعات 
من أول مجموعة إلى آخر مجموعة و نكتب قبل كل مجموعة 
( اقل من ) 

(۳) العمود الثانى للتكرار المتجمع الصاعد و نبدأ ب (صفر) أمام 


أول مجموعة ثم نجمع التكرارات بالتتابع حتى نصل إلى مجموع 
التكر ارات أمام آخر مجمو ع 


أحمد الذنذنو ى 


1۸ 


متميز ثلرياضيات 


و لتمثيل الجدول التكرارى المتجمع الصاعد نتبع الخطوات التالية : 


(|) نخصص المحور الأفقى للمجموعات و المحور الرأسى لتكرار 
المتجمع الصاعد 


(۲) نختار مقياساً للرسم على المحور الرأسى بحيث يتسع المحور 
للتكرار الكلى المتجمع الصاعد 

(۳) نمثل التكرار المتجمع الصاعد لكل مجموعة و ترسم الخط البياٹى 
لها بالتتابع 


کما بالشكل التالى : التكرار المتجمع الصاعد 


E 


المجفو عات 


و للاحظ . 
|) لا يوجد تلاميذ تقل درجاتهم عن | درجات 
)٣‏ عدد التلاميذ الذين تقل درجاتهم عن .۳ درجات = 
۳) إذا كانت درجة النجاح هى .۳ درجة فإن : 
عدد التلاميذ الراسبين = ۴| تلميذاً 


۴ تلميذاً 


أحمد الذنضوہى 


1۹ 


ا ٣‏ ) اعدادی ترم آول 
ثانياً : الجدول التكرارى المتجمع النازل و تمثيله بيانياً 

فيه تجمع البيانات من جهة المجموعة الكبييرة إلى المجموعة اصغبيرة 
كما بالمثال التالى : 

الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لدرجات ٤.‏ تلميذاً فى أحد الإختبارات 


نكون الجدول التكرارى المتجمع الصاعد كما بالخطوات التالية : 

(ا) نکون جدول من عمودين 

(T)‏ العمود الأول للحدود السفلى للمجموعات و نكتب فيه المجموعات 

من أول مجموعة إلى آخر مجموعة و نكتب بعد كل مجموعة 

( قأکثر ) 

(۳) العمود الثانى التكرار المتجمع النازل و نبدا ب (صفر) أمام 

أخر مجموعة ج نجمع التكرارات بالتتايع حتى نصل إلى مجمو ع 

ات سا ارك نت قنحصل على : 


التكرار المتجمع الصا 


ٍ5 
احمد النشتوہی 


أحمد الشنتوری ٣‏ ) اعدادی ترم آول 


التكرار المتجمع النازل 


و نلاحظ : 

ا) لا يوجد تلاميذ درجاتهم .2 درجة قأكثر 

)٣‏ عدد التلاميذ الذين درجاتهم .۳ درجة فأكثر = ۲۸ تلميذاً 
۳) إذا كانت درجة النجاح هى .۳ درجة فإن : 


و لتمثيل الجدول التكرارى المتجمع الصاعد نتبع الخطوات التالية : 
(1) نخصص المحور الأفقى للمجموعات و المحور الرأسى للتكرار 


bl e‏ التلاميذ النا تلمبڈاً 
نقتا فاا أ عدد التلاميد الد i‏ : 
() نختار مقياسا للرسم على المحور الراسى بحيث يتسع المحور 2 جحین = ۲۸ تلمد 


للتكرار الكلى المتجمع الصاعد 
(۳) نمثل التكرار المتجمع الصاعد لكل مجموعة و نرسم الخط البیانى 


لها بالتتابع ا م ١‏ 
كما بالشكل التالى : یرجی عدم حدف اسمی نھائیا 


یتم شط باعادة النشر 
دون اى تغديل 


أحمد الشنتوہی أحمد النشتنوہی 


منمدز للرياضيات احمد الننتتوری ۴٣‏ ) اعدادی ترم اول 
(ا) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لاعمار ٦.‏ عامل (۲) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لعدد ..] مصنع حسب 
کی إحد المصائع ساعات العمل الأسبوعية 


ارسم المنحنى التكرارى المتجمع الصاعد ثم أوجد : ارسم المنحنى التكرارى المتجمع الصاعد ثم أوجد : 
[ا] عدد العمال الذين تقل أعمارهم عن إع سئة = .... [1] عدد المصانع التى تعمل أقل من ۷0 ساعة فى الأسبوع = .... 


]٣[ 3‏ النسبة المئوية لعدد المصانع التى تعمل أقل من ه۷0 ساعة 
فى الأسبوع = 


جدول التكرار المتجمع 
الصاعد 


5 
متميز للرياضيات نا 


)۳( الجدول التالى ببين التوزيع التکراری عدد ساعات المذاكرة اليومية )£( الجدول التالى ببين التوزيع التكرارى أوڙانڻ شخصضا 
لتلاميذ فصل به .ن تلمبذ بالکیلو جرام 


EES ESSE SHES 


أحمد ٣ Ef‏ ) اعدادی ترم أول 


ESE RKIBHOGKESS 


ارسم المنحنى التکرارى ایخ a‏ 1 ارسم المنحنى التكرارى المتجمع النازل ثم أوجد : 
[ا] عدد التلاميد الدين يداكرون ١‏ ساعات فاكثر يوميا = . خي 


ب e n Kr sût id‏ ساعات فا ى 8 ê‏ 
[۳] النسبة المئوية لعدد لتلاميذد الذين يذاكرون 1 فا پو 3 [۲] عدد الاشخاص الذين يزن كل منهم 1۸ كجم فاكثر = 


جدول التكرار المتجمع النازل 


ا | 
ا 


ٍ5 
احمد الزشننتوہی 


rT 


مانمرز للرياضیيات أك ا ۴٣‏ ) اعدادی ترم ول 


(0) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى درجات ٠...‏ طالب 
فى إحدى المواد 


ارسم المنحنيين التكراريين المتجمعين الصاعد و النازل فى نفس 
ورقة الرسم البيانى تم أوجد : 

[ا] عدد الطلبة الحاصلين على اقل من ۷0 / 

[۲] عدد الطلية الحاصلين على م۸ / فاكثر 


الحدود العليا | التكرار المتجسة لے 
للمجمو عات الصاعد للمحموعات 


[1] عدد الطلبة الحاصلين على أقل من م۷ + = 


[۲] عدد الطلبة الحاصلين على م۸ / فاكثر = .... 


احمد الننتنوہی أحمد النننتوی 


۳ 


مانم رز للرياضيات أحمد £79 ۳ ) اعدادی ترم أول 


)١(‏ الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى درجات .| طالب 
فى إحدى المواد 


ارسم المنحنيين التكراريين المتجمعين الصاعد و النازل فى نفس 

ورقه الرسم البيانى ثم أوجد : 

[ا] عدد الطلبة الحاصلين على أقل من .ء درجة 

[۲] عدد الطلبة الحاصلين على ٤.‏ فأكثر 

[۳] النسبة المئوية لنجاح الطلاب علماً بأآن النهاية الصغرى 

للنجاح .۲ درجة 

, = درجة‎ ٤. النسبة المنوية للطلاب اا على 0 غ فيا ام [ا] عدد الطلبة الحاصلين على أقل من‎ ]٤[ 

- تک 1 [۴] عدد الطلبة الحاصلين على .ء فأكثر‎ 2 TAT 


o. a. اس العي ڪر ا تكرار المتجمع‎ 
primi. 
iid thsi: a oS 
: E EE E KSEE 
ar] 2S ren 

eT ESOT 

cS on 


أحمد نتوی أحمد الزتنننوى 


٤ 


تويز للرياضيات 
الدرس التالث : الوسط الحسابى - الوسيط - المنوال 


بملاحظة التمثيلات البيانية لتوزيعات تكرارية نجد أن التكرارات تبداأً 
صغيرة ثم تتزايد حتى تصل إلى نهاية عظمى ثم تتناقص 
و هذا يعنى ان عددا كبيرا من التكرارات يتراكم عند قيمة متوسطة 
و أن أغلب هذه التكرارات تتقرب من قيمة متوسطة 
من هذه القيمة و التى تمثل مركز جذب لأغلب التكرارات و هذا السلوك 
فی أی توزيع تكرارى يسمى بالنزعة المركزية 
و أى إحصائية لتوزيع تكرارى يعتمد أساساً على دراسة هذا السلوك 
و قياسه 

و من مقاييس النزعة المركزية : 


الوسط الحسابى ( المتوسط ) › و الوسيط » و المنوال 


أولاً : الوسط الحسابى 


نعلم أن : 
الوسط الحسابى لمجموعة من القيم يتعين من العلاقة : 


مجموع هذه القيم 
الو سط الحسابى لمجموعه من القيم SS‏ 
فمثلاً : 
الوسط الحسابى لمجموعة القيم : ۳ › ۸ )› إ)] »£1 >۹ 


Fe _ AF+FETNIAEE™ _ 

2 ۷ 
ملاحظة . 
الو سط الحسابى × لد القيم = مجموع القيم 


أحمد الذنذنو ى 


أحمد ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


فيكون : ¥ q+ +N + A+ — 0 x<‏ 
أى أن ٠:‏ 
الوسط الحسابى : 
هو القيمة التى لو أعطيت لكل مفردة من مفردات المجموعة لكان 
مجموع هذه القيم الجديدة هة نفس مجموع القيم الأصلية 
(ا) آكمل ما يلى : 
i‏ 
E‏ [] الوسط الحسابى للقيم : ۷ › إإ » |٣‏ هي 
[۲] الوسط الحسابى للقيم : ۲ › 1 »1 › ۸ )0 شق .... 
[۳] إذأ كان : الوسط الحسابى للقيم : ¶ › 1  ›‏ ؛ 0 )› ۸ هو ۷ 


قان : | = 


فان : ' = 

]٥[‏ إذا کان : الوسط الحسابی للقیم : ۱۸ › "٣ ١ ١ ۴۹ › ٣۴۳‏ -ا|ا 
هو 1۸ فإن : " = . 

[1] إذا كان : مجموع خمسة أعداد يساوى .۳ فإن الوسط الحسابى 


لهذه الأعداد هو 


5 
احمد النشتوہی 


y0 


2 
متميز للرياضيات نتوی( ) إعادی ترم أول 


إيجاد الوسط الحسابى لبيانات من جداول تكرارية ذات مجموعات : 
لإيجاد الوسط الحسابى للتوزيع التكرارى التائى : 
المجموعات | 0٠ | - ٤. |- ۴١ |- ۲ | - 1١‏ - | المجموع 
_ التكرار | ١|‏ | ۲ | ا |o |r|‏ ا 


نتبع ما یلى : 
ا) نحدد مراكز المجموعات حيث : 


۴ حدها الآدئے. + حدها إل 
مركز المجموعه = ها ا حه ى 


۰ مجموع ( لى × ۳) 0 
)١‏ الوسط الحسابى = چو د = چ = ۷م 


: أوجد الوسط الحسابى للتوزيع التكرارى التالى‎ )۲( n 
مركز المجموعه الاولى‎ 


المجموعات | 0 -| ٤0 |- ۳۵ |- ٥ | - 1٥‏ -| المجموع 
= مم _ التكرار | ۲ | ۲۲ | ro | ۳١‏ | ۳ ]| .ا _ 
و نظراً لأان : مدى المجموعات الجزئية متساو › 
و کل منها = .| 
نعتبر الحد الأعلى للمجموعة الآخيرة = فیکون :۰ 


10 


5 


"E 
ص 1ے‎ 
اس‎ 
[ 


مركز المجموعة الثانية 


مرکڑها = لل = من 


۵) نكون الجدول الرأسى التالى : 


أحمد الذنذنو ى 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ۳٠‏ ) اعدادی ترم أول 


(۳) الجدول التالى يبين الأجر اليومى لعدد .م عاملاً فى أحد المصانع )٤(‏ الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لأوزان .۳ طفلاً : 
جيث التوزيع التكاراى ذى مجموعات متساوية المدى : جوت |1 | غ اا 6 ا إا لن 
المجموعات] 0 -] 1١‏ -] ۲۵ - | س -] ٤0‏ -| المجموع التكرار | ۲ | g]٣۳‏ ]۸ ]|1 |:| | “۳ 
_ التكرار | ۷¥ ]| اك +| ]۸ ]| »_ ا له - . 


[۴] عدد الأطفال الذين لا يقل وزنهم عن ۴١‏ كجم = .... 
E‏ 


[۳] أوجد الوسط الحسابى لهذا التوزيع 


الوسط الحسابى = للل = .. 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


2 ¡ للرياضيات أحمد نتوی ۳ اعداد ی تل أول 
ثانياً : الوسيط 5 )٥(‏ أکمل ما یلی : 


تنازلياً بحيث يكون عدد القيم الأصغر منها مساوياً لعدد القيم الأكبر منها 


[۲] الوسيط لمجموعة القيم : ٠ ۲ > 0 >» ٩‏ ۳إ »> ۷ ) إإ هي .... 
تذكر : لإيجاد الوسيط لمجموعة من القيم نتبع التالى : 


نرتب القيم تصاعدياً أو تنازلياً ثم : [۳] ترتيب الوسيط للقيم : 0 »> ۷ ١11١ء‏ هو 
( ا کان : عدد القيم ردا [ 1 ]٤[‏ اذا كان ترتيب الوسيط لعدد من القيم هو الرابع فان عدد هذه القيم 
قان الوسيط هو : القيمة التى تقع في الوسط تماما 
هو , 


و يكون ترتيب الوسيط هو : ج ( عدد القيم + | ) E‏ 
۲) اذا كان : عدد القيم زوجياً کے إیجاد الوسیط لتوزیع تکراری ذى مجموعات بيانياً : 


و ااا قول : لإيجاد الوسيط لتوزيع تكرارى ذى مجموعات بيانياً نتبع ما يلى : 
فإن الوسيط = ج ( مجموع القيمتين اللتين تقعان في الوسط ) إيجاد الو لتوزیع تګراری دی : ت یږ ي یلی 
ا) ننشا الجدول التكرارى المتجمع الصاعد إو النازل 


فم 


ثم نرسم المنحنى التكرارى المتجمع له 
1) لإيجاد الوسيط لمجموعهة القيم :1 › ۸ › ۷ e mS 0 › ٩۹)‏ 

eT‏ هدد ت ن _ مجموع التكرارات_ 

رتب القيم : 0 > 71 > ¥ › ۸ )٣ ٩۹ ٠‏ نحدد ترتيب الوسيط = . 

يما أن ٠‏ عدد الق ۵ اذن ترتيب الوسيط + ۳ e‏ : 
ا ترتیب الوسيط هو ۲) نحدد نقطة مثل ( ١‏ ) على المحور الرأسى ( التكرار ) 
٣ .‏ و التى تمثل ترتيب الوسيط 
)٣‏ الوسيط لمجموعة القيم :۴ › 1 )٤ |. ١:) ۸ › | ١‏ لرسم مستقيماً أفقياً من نقطة ( ١‏ ) فيقطع المنحنى فى نقطة 
نرتب القيم : | ۰ ۲ ۰ £ 1۰ |١١۸‏ ترسم منها عموداً على المحور الأفقى ليقطعه فى نقطة تمثل 
و بما أن : عدد القيم هو 1 الوسيط 


إذن الوسيط = ج ( £ +1 )=0 ف . 


الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لدرجات ٤.‏ تلميذاً فى أحد الإاختبارات 
نوجد الوسيط لهذا التوزيع التكرارى كما يلى : 


V۸ 


ا) ننشأً الجدول التكرارى المتجمع الصاعد 
)٣‏ نحدد ترتيب الوسيط = يد = .م] 
۳) ترسم المنحنى التكرارى المتجمع الصاعد 
و من الرسم نوجد الوسيط 
للمجمو عات الصاعد 
EE‏ 
EL‏ < 
EL‏ < 
Leena‏ 
mE.‏ 


التكرار المتجدع الصا عل 


أحمد الننتوری ۴ اعدادی ترم أول 


ڪل اشن 


آ) نحدد ترتيب الوسيط = ل = .مآ 
۳) نرسم المنحنى التكرارى المتجمع النازل 
و من الرسم نوجد الوسيط 


جدول التكرار المتجمع الناژل 
الحدود السفلى التكرار 


مزمز للرياضيات أاحمد آزننو ری ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
حل ثالث : (7) أوجد من منحنى التكرار المتجمع الصاعد 
ترسم كل من المنحنى المنجمم الصاعد و النازل فى تفس ورقة الوسيط للتوزيع التگراری التالى : 


الرسم البيانى فيتقاطعا فى نقطة » من هذه النقطة نرسم مستقيما 
رأسيأً يقطع المحور الأفقى فى نقطة تمثل الوسيط 


١ التكرار‎ 


: 
احمد النانتوہی 


ج ج ج ج ص ص جج ج جڪ 


مانم رز للرياضيات ا نتوی ٣‏ ) إعدادی ترم اول 
(۷) أوجد من منحنى التكرار المتجمع النازل 11[ آگمل : کا و ي اف ت 
الو سيط ا التكرارى التالى : |[ اوجد ا من المنحثبين المتجمعين الصاعد و الناڙل 
SET EGET‏ 


| الأحذدود ايا التكرار المتجمع س السفلى س O‏ 
سے الصاعد س عات النازل 
e SE RENE O lm‏ : 


النازل 


منميز للرياضيات ا انو )۳-۳-۳0۳0 (۴) اعدادی ترم اول 


ثالثاً : المنوال خطوات إيجاد المنوال لتوزيع تكرارى ذى مجموعات بيانياً : 
تتضح خطوات إيجاد المنوال لتوزیع تكرارى ذى مجموعات من خلال 


المنوال لمجموعة من القيم هو : 


القيمة الأكثر شيوعاً ( تكراراً ) فى هذه القيم المثال التاثى : 
فمثلاً : 
المنوال لمجموعة القيم : 0 > ۸ › ۷ 0 )۸۰1 ۰ 0 
هو : 0 لأآن : 0 القيمة الأكثر شيوعاً ( تكراراً ) ا] رسم المدرج التكرارى كما يلى : 
) ترسم محورين أحدهما أفقياً للمجموعات و الآخر رأسياً لتمثيل تكرار 
) امل ما یلی : _ 3 کل مجموعة 
[1] المنوال لمجموعه القیم : ۵ › ٩ › ۷ ›۰ ٩‏ هو ) نقسم المحور الأفقى لعدد من الأقسام المتساوية بمقياس رسم 


مناسب لتمثيل المجموعات 
۳( ٽقسم المحور الر سی لعدد من الأقسام المتساوية بمفیاس 0 


[۲] المنرال لمجموعة القيم : £ › 0 )£1 »۳ >۷ )4)0 
مناسب بحيث يمكن تمثيل أكبر تكرار فى المجموعات 


هی .... 
[۳] إذا كان : المنوال للقيم : م > ۷ > "+711 :£ فوع )٤‏ ترسم مستطيلا قاعدته هى المجموعة ( .1- ) و ارتفاعه یساوی 

) ١ ( التكرار‎ ۴ 

إن :۴ = ه) نرسم مستطيلاً ثانياً ملاصقاً للمستطيل الأول قاعدته هى المجموعة 


( ۲۰ - ) و ارتفاعه یساوی التكرار ( ١ا‏ ) 


[] إذا كان : المنوال للقيم : 1۵ » ٩‏ »> س + ۲ |١ ٠ ٩٠‏ هو ۹ 
) نكرر رسم باقى المستطيلات المتلاصقة حتى آخر مجموعة ( .0 - ) 


فان : ہیں = ,ے 
[ه] إذا كان : المنوال للقيم : 1 ٠‏ ۸ » س = 0٠ 1١١‏ ك1 | |١‏ إيجاد المنوال من المدرج التكرارى كما يلى : 
= لإيجاد المنوال من المدرج التكرارى نلاحظ أن : 
المثنوالية 


Ar 


LAI‏ للرياصيات أاحمد لانور ی 3 اعداد ی تل اول 
نحدد لقطة تقاطع مء َ ب د 
كما بالشكل المقابل 
و نسقط منها عمودا على المحور 
الأفقى يحدد القيمة المنوالية 
اث “ 
من الرسم : 
المنوال = ۳۸ 


المجمو عات 
ll. f. PF. f. O. 1.‏ 


(١ا)‏ أوجد المنوال من التوزيع التكرارى التالى : 
قوعت |---| |4| جرع 
اتد | ]ع | ]|:| = 


1 ا‎ 
ITI ERE THLE Sas mms arm 


من الرسم : 


أ أ 1 

٣ أ‎ 

| 
alii 1 E SES EES ESTEE 


da ıu faa amram 


متميز للرياضيات 


(1۳) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى ذى المجموعات متساوية المدى 
لأوزان .۵ تلميذاً بالكيلو جرام باحدى المدارس : 


اشجوعت ا غ أف إت | تة | أف ا 


_ التكرار | ك+ء|٣ك‏ إدك |٣ك+ا|٣ك-ا|ك+ا]|‏ » _ 


[ا] أكمل : سس = _.. » لي = i‏ 
[۲] من الرسم اكمل : loll ll ET‏ 5 
ME a‏ 
المنوال = i‏ 3 


أ 

uni 1 
Er mmm | 
[ 

| 


(15) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 

[1] الوسط الحسابی للقیم : ۹| > ۸)١ 1۰ ۷> ۴.» ۴۳١‏ هى .ي 

(1 co +۴۳ ۰٩۰ 7 

[۳] إذا كان : الوسط الحسابى للقيم : ۳ لى ٤:١١»‏ )»0 › 
+ ال هو ۷ فإن : لى = ... 

CV cl <c Fo ) 


0 ( 
[۳] إذا كان : الوسط الحسابى لستة قيم هو 1۴ فان : مجموع هذه 
القيم = (CVT < <71 <F)‏ 


أحمد الذنضوہى 


Af 


لل ر ۲ 


) إعدادى ترم اول 


]٤[‏ المجموعة التى حدها الأدنى = ۲ › حدها الأعلى = 1 يكون 
مرکڙها هو ) (A<E<“ 1 “FTF‏ 
[0] الوسيط لمجموعة القيم : ۵| » ٣۳» |١ ٩ › ٣۳‏ هى .... 
)۹< 10۷0 < 1<( 
[1] ترتيب الوسيط لمجموعة القيم : £ › 0 »1 ۷ + ۸ هي .... 
( الثائث » اثرابع › الخامس » السادس ) 
[۷] إذا كان : ترتيب الوسيط لمجموعة من القيم هو الرابع فإن : 
عدد هذه القیم يساوی (4V <O FPF”)‏ 
[۸] إذا كان المنوال للقيم : ۳ ءل » ٤:٠:0‏ هو ۳ فإن : 
فان : لى = ( ۳+ :“0< 1( 


: أکمل ما لى‎ )1٥( 


[ا] القيمة الأكثر تكراراً لمجموعة من القيم تسمى .... 

[۳] نقطة تقاطع المنحنيين المتجمع الصاعد و النازل على المحور 
الأققى تعين 

["إ] المنوال لمجمورعة القيم : | »> إا > ءا > بإ > عا > |١0‏ 
هی , 

: ذا كان‎ ]٤[ 
الحسابى لهذه الأعداد هو‎ 


مجمو ع خمسة أعداد يساوی .۳ فان ۰ الو سط 


5 
احمد الزشنننوہی 


متميز للرياضيات 


الوحدة الرابعة متوسطات المثلث و المثلث المتساوى الساقين 


الدرس الأول : متوسطات المثثث 


متو سط المثلث ٠‏ 
هو القطعة المستقيمة المرسومة من رأس المثلت 
إلى منتصف الضلع المقابل لهذا الرأس 
ففى الشكل المقايل : 
اذا کان : ۽ منتصف ۴8ع 
فان : ب د متوسط فی ۸ ۲بح 
ملاحظة . 
ای مثلتث له ثلاث متوسطات 
نظرية (ا) : 
متوسطات المثلث تتقاطع جميعاً فى نقطة واحدة 
ففى الشكل المقابل : 


فان : ۲ء ۰ پھ »حو 
تتقاطع فى نقطة واحدة هى نقطة 
و تسمى نقطة تقاطع متوسطات المثلث 


"N 


أحمد الذنذنو ى 


ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


نظرية (۴) : 


نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلا منها 
بنسبة ۴:١‏ من جهة القاعدة 

ففى الشكل المقابل : 

اذا كانت : ٣‏ نقطة تقاطع متوسطات ۸ بپ حح 
ٍ ب 
فان : مء = لج مم أو )د٣ء‏ 


٤٣ھ‏ = بم أو پم ٣=‏ )هھ 


ım 
)و‎ ٣ =٣مح مو = + جم أو‎ > E 


فمثلاً . 


إذا كان : ٣‏ = 1 سم فإن : ٣ء‏ = + مم = ج × 1 =۳ سم 
> ذا گان : هم = ع سم فإن :بم = ] )هھ = ]× 1 = ۸ سم 


ملاحظات ۰ 
|) نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلاً منها بنسبة ٠:٣‏ من جهة 
الرأس 


: فى الشكل المقابل‎ )٣ 
( اذا کان : ۴ء۶ متوسط فی ۸ ۲ب ح‎ 
: م نقطة تقاطع متوسطات ۸ بپ ح فان‎ 
EEE E 


۶ Ty 
CPg=esep« sEP=e?}. 


4 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی ترم أول 

فمتلاً : (ا) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 

اذا گان : ۶ء = ٩‏ سم فان : ٣ء‏ = مء = چ × ٩‏ = ۷ سم [ا] فی ۸ ۲ ب دح إذا كان : ء منتصف بح فان : ١ء‏ تسمى 
pu 1= qx E = EP =e}.‏ ( ارتفاع › متوسط > وترا » منصف للزاوية ١‏ ) 

[۲] عدد متوسطات أ مثلث 

و بالمثل : ب م = اب هھ » )م ھ= په a.‏ 
»٤ب‏ هھ = ٣۳‏ ېھ » پھ = ابم [] نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كل منها بنسة 
حم = = و > )و = ا حو | من جهه الراس 


(CF:l < P:T cF:lcI:F )‏ 
٤[‏ إذا كانت ج نقطة متوسطات ۸ ۲ب ح > و کائت ۽ ملتصف 
ب ح قإن : ٠ء‏ = 


۳ 1 : 

ااذقطة التى تقسم متو سط 1 I‏ ا به f FF Coy 8 : ۲ ) ۲ ‘١‏ ۶ 2 ( 
جهة القاعدة هى نقطة تقاطع متوسطات هذا المثلث [0] إذا كانت ج نقطة متوسطات ۸ ۲بح »و كان ۲ء متوسط 
ففى الشكل المقابل : ۹ طوله ٩‏ سم فان : ٣"‏ = سم 

اذا کان : ۴ء متوسط فی ۸ ۲پ ح (ECCT cf)‏ 


1 اذا كانت م نقطة متوسطات ۸ ۲ب د › و کان ۲ء متوسدط 
> م 3 ۶ء بحيث :۳ء = 4+ م ٿان : 1[ 1 
> م = ٩‏ سم قإن : ٣ء‏ = 


سم 

تگو رن نقطة تقا تو سطات کا کے = 

TT ۸ تکون طع متو‎ ٣ 

[۷] مستطيل تقاطع قطراه فى نقطة ) » طول قطره ١‏ سم فإن: 
طول المتوسط ۲“ = .... سم 


ap 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


A1 


اموز ثارياضيات نتوی )۴٣(‏ اعدادی ترم أول 
(۲) فى الشكل المقابل : 
اذا گان : ۽ > هھ منتصفی ‏ ب > < 
) پا شے = ٩‏ سم ١‏ حم = سم ء هھ 
٤‏ ب کے = ۸ سم > آکمل ما یلی : 
[ا] چ › حو ... فى ۸بح 
٣ ]۲[‏ نقطة تقاطع .... ۸بح 


٣ ]۳[‏ ھ = ,. پا ھ = × 


ا ا س ù‏ 
[گ] ٣‏ ء۶ = .. E‏ = ب × .= . سم E‏ 


[0] ۶ هھ = .. بپ کح = ي *× .= 


۲ () فى الشكل المقابل : ۲ 
ب دح ء متوازی اأضلاع فيه : 
هھ = ھپ »بپ جح = هه ء= آإسم 
٣۶ >‏ = ۹ سم اوجد محیط ۲۸ء و 


n -_ 


نے کے 


[1] محیط ۳۸ ء۶ھ = ہے + ے + .= 


(۳) فى الشكل المقابل : ۱ 
اذا كان : ۽ > هھ منتصفی ` ب e:‏ 


> ( حح = ۸ سم » أکمل ما یلى : 3 
[ا] ۲ هھ = , پا f‏ = × 
آ۳] ۴٣‏ کح = , )ع = 


[۳] کح هھ = ,.. ہک = × .= 


= 


EF ¢ 
I I 


=. + محیط ۴۸ حھ = ,. + .ے‎ ]٤[ 


احم نتوی أحمد الذنننو ہی 


AV 


متميز للرياضيات 


(0) فى الشكل المقابل : 
ب د ء مستطیل فيه : 
هھ = ھپ »پو ٤=‏ سم 
ثبت أن : و نقطة تقاطع متوسطا 


۸ب دح ثم اوجد طول ۴ ٣‏ 


-(1) فى الشكل المقابل : 


AA 


۸ ب دح فيه : ء ملتصف ب 


7 


إعدادی ترم أول 


5 
احمد النشتوہی 


امز ثلرياضيات أ 


نتوی( ) إعدادی ترم اول 
نظرية (۳) : (۷) فى الشكل المقابل : 


طول متوسط المثلث القائم الزاوية الخارج من راس القائمة يساوى 0( > ۶ب د ) = ٩‏ )ء۶ = ءد ۱ 
نصف طول وتر هذا المثلث 1 SS‏ 
المعطیات : ۸ ب د فيه ر( < ب) = ٩‏ ۰ پء متوسط فاذا کان : إح د مإ سم . 
المطلوب : إثبات أن : بء = + إح ' پا ء۶ 


5 اوجد طول کل من : پء ؛+ يم 


هھ 3 بء بحيث :ب ء= ءهھ 

> ۽ ب هھ ینصف کل E‏ 
منهما الآخر | 
الشکل | ب ح ه متوازی اضلاع 

ل( < پ) = ٩‏ . الشكل ' ب ح ه مستطيل 


ب هھ = حح 
٤پ‏ ع = ج پھ پء = ج اح 
فمثلاً : 
شى الشكل المقابل : , : 
ادا کان : ۸ ۲پ د فيه : 
0( < ب) = ٩۰‏ ۰ ء منتصف = E‏ 
گا“ ۰ ب 
» و تال , 
ا) حح = ۸ سم فإن :ب ء =2 سم 
)٣‏ ب ء = 0 سم فإن : (ح = .| سم 


اهر الزننننو ى 


5 
r LLL 1 | 
A۹ 


چ چ ڇ چ ڇ پر 


3 ز للرياضيات احمد نتوی ı‏ إعداد ى تل أول 
(۸) فى الشكل المقابل : ږ () فى الشكل المقابل : ی 


ل( < بح )=4 )۶= ء۶ | 
> إو دوه > أح =حف 


SET TSS 
E E 

فاذا کان : ل م = ے سم 

أوجد طول بء 


أثبت أن : ٻپ ء = ء۶ و 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


مانو رز للرياصيات ا o‏ 
عكس نظرية (۳) : 
إذا كان طول متوسط المثلث المرسوم من أحد رؤوسه يساوى نصف 
طول الضلع المقابل لهذا الرأس فإن زاوية هذا الرأس تكون قائمة 
المعطیات : ۸ ۲ ب دح فيه له( < بپ) = ٩‏ »پء متو سط 
PsضP=‏ ۲ 
المطلوب : إثبات أن :ل ( > ۲ ب د )= °٩.‏ 


. ب کے E‏ 


: فى الشكل المقابل‎ )١( 
: ب ح ء شکل رباعی فيه‎ 
= مھ هھ حه › › ءل‎ 
=o af=f ec 
= ) ثبت أن : ل( < بد‎ 


۽ لا = ۽ = 


البرهان : 


با م = 


>" الشکل أب ح هھ فيه ( ح > پ هھ متساویان فی 
الطول » ينصف كل منهما الآخر 

الشکل ۲ پ ح ه مستطيل 

ر( > ۶پ د )= q.‏ ° 


فمثلاً : 
فى الشكل المقابل : 

اذا کان : ۲۸ب د فيه : 

ر( < ب) = °٩.‏ ء منتصف ‏ ح 
> و کان :حح 


۸ سم »› 
ب ۽ = ۽ سم أى أن : 
فان : . ل( < ب د )= ٩‏ 


أحمد الذنذنو ى 


پء 


۹1 


7 


إعدادی ترم أول 


Û 
ب هھ‎ 
° A. 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(1) فى الشكل المقابل : (1۳) فى الشكل المقابل : 


ب ج + شل رباع به ٣‏ ل( < ۶ ب د )= ۰٩.‏ 
ا( < پد )= ٩‏ »هھ =هح dd‏ اھ = ھ حح »ب ف دهع 


ج ا ع ج Þ o‏ که 
١‏ با شہ = فش ۽ اتبت ان :ل( د ۶ء ) = .ې 
آثبت أن :ل( > ۶ء ) = ۹“ AS‏ 
أحمد النتتو ہی أحمد التنتوہی 


۹T 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی ترم أول 
نتيجة : (15) فى الشكل المقابل : م 
ل الضلع المقابل لزاويه فياسها .۳ فى المثلث القائم الزاويه ۸بح فيه : ا( د بد )= °۹ 1 
يساوی نصف طول الوتر o‏ _ 
ففى الشكل المقايل ٠.‏ > ل( × = )=." ع = ء۶ حح : ‌ 
إذا کان : ۸ ۲بح فيه : > اح = |٣‏ سم )مھ = ۳0 سم 
ل( > بد ٩۹.=)‏ ° > ب ھ = ھ ۰ اوجد محیط ۸ ب ٣‏ 
ل( < د )=.۳ 
فان : "ب = ± إح ب 1 
فمثلاً : E‏ 
اذا کان : کح = ۸ سم قان : ٻ ۽ = £ سم 
(1۳) فى الشكل المقابل : : 
۸بح فيه :ل( < ۶ب د )= °٩.‏ ۶ 


> ل( د د )= .۳ |ء=ءد 
> اح = | سم أوجد محیط ۸ بء٠‏ 


مانو رز للرياصيات اع الننوہ ی 
)1٥(‏ فى الشكل المقابل : -(1) فى الشكل المقابل : 


۸ب د فيه : له( د "بد )=۹ 
> > د )= )= e‏ 

> اپ = ۸ سم » ء۶ھ ل پح 

اوجد طول کل من : ۶ب › ء۶ھ 


ره( < بد ٩=)‏ ۰ ل( > )=۳ 
EIST CSAS‏ 
> عه = إل سم أوجد طول شح 
ثم ثبت أن :ل( د ۲ ءد °٩=)‏ ب 


۹1 


)٣‏ اعدادی ترم أول 


م 


5 
احمد النشتوہی 


متميز للرياضيات | 


احمد نتوی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
(1۷) فى الشكل المقابل : م (1۸) فى الشكل المقابل : 
ل( د ب د )= ل( < بء هھ )= ٩‏ : بح ء مربع فيه » ه 3 بح 
>> )= Pء}= e‏ بحیث : ر( د هھ ب ٠=)‏ 


٠ءعو‏ 1 إه »لو = ع سم 
أوجد مساحة المربع ۲ب دح ء 


> ب هھ = .| سم › أوجد طول دح 


E 


5 
أحمد النننتوہی 


40 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(1۹) فى الشكل المقابل : )۳١(‏ أکمل ما لى : 
ابا + سا ا ا [1] طول متوسط المثلث القائم الزاوية الخارج من رأس الزاوية 
بحيث هھ = سم 
SE‏ القائمة يساوى .... طول الوتر 
> ا( × بپ ف حھ )= .¶ 
ئ بپ > [۲] طول الضلع المقابل للزاوية .۳ فى المثلت القائم الزاوية 
Yaa‏ یسا طول الوت 
a‏ ر 
[۳] إذا كان طول متوسط المثلث المرسوم من أحد رؤوسه يساوى 
نصف طول الضلع المقابل لهذا الرأس فإن زاوية هذا الرأس 
تکون 
[5] فی ۸ ۲ ب دح القائم الزاوية فى ب › إذا كان :إح = .۴ سم 
فان : طول المتوسط المرسوم من ب يساوى .... سم 
]٥[‏ فی ۸ ب ح القائم الزاوية فى ب » إذا كان :إب = 1 سم 
> ب ح = ۸ سم فإن : طول المتوسط المرسوم من ب يساوى 
]٦[‏ فى ۸ ب ح القائم الزاوية فى ب ٠‏ إذا كان : طول المتوسط 
المرسوم من ب يساوى ۳ سم فإن : إح = ... سم 
أحمد النتتو ہی أحمد التنتوہی 


۹1 


مانمرز للرياضيات احمد النننتوی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
الدرس التانى : المثلث المتساوى الساقين خواص المثلث المتساوى الساقين : 
۰ فی أی مثلث متساوی الساقين يكون ٠‏ 
نعلم أن : [1] زاوية رأس المثلث قد تكون حادة أو قائمة أو منفرجة 


المثلتات تصنف حسب أطوال أضلاعها إلى تلاتة أنواع هی : 


[۲] زاويتى قاعدة المثلت كل منهما حادة 


() لاحظ تس التالية ثم أكمل الجدول 
شکل ۲ 


فى الشكل المقابل : 
1) الضلعان : ب » (ح متطابقان 
( متساویان فى الطول ) 

لذلك يسمى المثلث | ب ح بالمتلث 
المتساوي الساقين 
) تسمى النقطة رأس المتثلث 

٠ < >‏ زاوية رأس المتلث 
۳) تسمی بپ د قاعدة المثلث › و الزاويتين :< ب » >< ح 
زاويتى قتعدة المثلث 
أحمد النننننوہى احمد الننتوی 


۹۷ 


تمرز للرياضيات احمد الشتتوری ٣‏ إعدادي ترم أول 
الدرس التالث : نظريات المثلث المتساوى الساقين 


نظرية (ا) : 
زاويتا القاعدة فى المثلث المتساوى الساقين متطابقتان 
المعطیات : ۸ ۲ بپ ح فيه ۶پ = e:‏ 
المطلوب : إثبات أن : > ب = > ح 
العمل : ترسم ۲ء | بح 
البرهان : ٠‏ المتلتثان ءب › (ءح 
قائما الأزاوية فيهما ؛: 
آب = آح معطى » ۶۶ ضلع مشترك 
asePA = qePA‏ 
و ينتج من التطابق أن : > بپ = »> ڪڪ 


(1) فى كل شكل من الأشكال التائية أوجد قيم الرموز المستخدمة فى 
قياسات الزوايا : 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ۴٣‏ ) اعدادی ترم أول 


ذا کان المثلث متساوى الأضلاع فإن زواياه الثلاتة تكون متطابقة ب = ب ححا › 
و یکون فیاس کل منها ٠۰‏ ۽ پ = ۽ ھ ) 
ی( ×< ب ۽ ک) کڪ .1 
فى الشكل المقابل : ل( < م بء ) 


اذا کان : ۸ بح فيه : 
۲ ب = ب ح = حم فإن : 


= ل( <ب)‎ = ) < (U 


(۲) فى الشكل المقابل : 3 


پ = پ ح دحم > "ح=مءٍ 


ل( <ء) = .°۷ أوجد : 
ل( <ب د ء) » ل( <اټ ۶ ) يې 


ٍ 
احمد النننتوہی 


۹۹ 


ج ج ج ت [ 


ناوي ا (۳) اعدادی ترمأول 
if‏ ز للرياصيات احمد f‏ : ص 


() فى الشكل المقابل : | (0) فی الشكل المقابل : 
أ ب = [ح # بپ = فشڪ ) ب = ء متوازی اضلاع › 
أثبت أن  :‏ ء = "هه ب = ء۶ هھ )ل( < هھ ءک) = .0 
ل( < ھء) = رد ءهھ) أوجد : ر( < ۲) 
لے E"‏ که 


أحمد الزشتنوہی 
احمد الشننتوہى حمڌ ( 


متميز للرياضيات | 


نظرية )©( : 


إذا تطابقت زاويتان فى مثلث فان الضلعين المقابلين لهاتين الزاويتين 
يكونان متطابقين › و يكون المثلث متساوى الساقين 


المعطیات : ۸ ب د فيه > ب = > ح 
المطلوب : إثبات أن : ب = (ح 
العمل : ننصف > بپ د بالمنصف ۶ء 
يقطع ب حا فى ء 
البرهان : "< ب = > ح 5 ۶ 
ل( > پ) = ا( × ک) 
> ۶ء ينصف د بح 
ل( > پ ء) = ر( > حمء) 


٠ >‏ مجموع قياسات زوايا المثلث الداخثة = .1۸“ 
.٠‏ المثلتان ا > ءح فيهما 
۶ء ضلع مشتر 
ری = ل( < د مء) 
ل( د ۶ ءپ) = رد (ءحک) 
asÙA = qse PA‏ 
و ينتج من التطابق أن : 
و يکون 


۲ب = مح 


: ۸پ > متساو ي الساقن 


أحمد الذنذنو ى 


کاس 


٣‏ ) اعدادی ترم أول 


إذا تطابق زواياه مثلث فإنه يكون متساوى الأضلاع 


فی الشكل المقابل ٠‏ 


اذا کان : ۲۸ب ح فيه : 
ذا = دب = <ح فإن : 
ا 


ی أن :ب ح متساوی الأضلاع 


المثلت المتساوى الساقين الذى قياس احدى زواياه "٠1.‏ 


يکون 
متساوى الأضلاع 
فمثلاً ۰ 
1( ذا کان : ۸پ د فيه : ب = د :ل(5 ۲) = 
فان : ره( < ب ) = ې( > د ) 


1 


= + × ( .1-1۸ )= 
۸ بپ دح متساوی الأضلاع 


)٣‏ اذا کان : ۸س ص ع فيه : س ص = س ع 
ل( × س) = ٩.‏ فان : ( د "٩= ) E‏ 
X3 >‏ ص ) = A.‏ | (7 .1 ° +1( = 


۸ سس ص ع متساوی الأضلاع 


5 
احمد النشتوہی 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


() فى كل شكل من الأشكال التالية أكتب أضلاع المثلث المتساوية فى الطول : | (۸) فى الشكل المقابل : 
بء۶ ينصف اب » حم يلصف ×ح 
۽ پا ء۶ = ۽ د ) ل( × بپ ء۶ ک) = |٣.‏ 
آثبت أن : ۸ ۲ ب د متساوى الأضلاع 


(۷) ۸بح فيه : 9( < ) = ۲ل( < )= ۷V۲]‏ 
أثبت أن : ۸ ۲ ب ح متساوى الساقين 


متمیز للرياضيات 


: فى الشكل المقابل‎ )٩( 
أب = إح » بد اإ/ءهف‎ 
أثبت أن :۸ ۲ء ه متساوى الساقين‎ 
با ۶ = کڪ ف‎ ٠ تم آثبت أن‎ 


احمد النننتوری ۴) إعدادي ترم أول 


: فى الشكل المقابل‎ )1١( 

ب ۶ ينصف × "ب حح › 
ب د // ءف 

أثبت ُن : پا ع هھ متساوی 


r 


الساقين 


نے 
7 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(ا1) أكمل ما يلى : (1۳) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
[ا] فی ۲۸ ب د إذا کان :ل( < ) = ۹0 ۰ [1] دا كان فياس إحدى زاويتى القاعدة فى المثلث المتساوى الساقين 


.۳ كان المثلث .... 
(منفرج الزوية › حاد الزوايا › قائم الزاوية › متساوى الأضلاع ) 
[۳] فی ۸ ب د إذا كان :ب = "> › )> |( = A.‏ إ] فی ۸ س ص ع اذا کان :س ص = ص ع = سے 

فان : ل( < د ) = ...° فان : س( < س) = ...° 


ل( دب ) = .م" فان : بپ =. 


4 


( .“۳ › 20 › 1 + %( 
[۳] فی ۲۸ب دح المتساوی الساقين إذا كان : ١ب‏ ل #ح فإن: 
0( )= 


|۳ اذا کاڻ : ۸ ۲ب ح القانم الزاوية فى ب ۰ و کان : 


ب = پد فإن : ( د ) = .ي" 
]٤[‏ إذا كان قياس إحدى زاويتى القاعدة فى مثلث متساوى الساقين ( ۳ ۰ 0 › 1 ۰ ۹( 


]٤ - vy‏ مجموع قياسي, زاويت, القاعدة في, المثلث المتساوى الأضلا 
۸ فان قياس زاوية رأس المثلت يساوى . ey‏ شی وى اصع 


يساوی .... 

[0] ذا كان قياس زاوية رأس مثلث متساوى الساقين (I. <۹ <1 < F<) “۷٤‏ 
فان قياس زاوية القاعدة يساوى ....' [0] فی ۸ س ص ع إذا کان :س ص = سس ع فإن : الزاوية 
اذا گان :ت o‏ الخارجة عند الرأس ع تكون .... 

[1] کی ۸ ۲ب د إدا کان :ب = > )› ل ( < ) = .ا ( حادة ١‏ قائمة » منفرجة » منعكسة ) 
> و محيطه = ۵ سم فان : ب دح = .... سم [] إذا کان قیاسا زاويتين فى مثلث .۷ ° › ٤.‏ ” كان المثلث 
قياس أى زاوية من زوايا المثلث المتساوى الأضلاعم = ...° ( مختلف الأضلاع » متساوى الأضلاع › 

[۷] فیاس اى زاویه من زرواب CE‏ ع متساوى الساقين » قائم الزاوية و متساوى الساقين ) 

[۸] قياس الزاوية الخارجة عن المثلث المتساوى الأضلاع = ...“ 

]1۹ اذا قياس احدی زاویتی قاعدة مثلث متساوى الساقين ۵ء ° 
كان المثلث .... 

أحمد النتو ہی أحمد النتنتوی 


مانم رز للرياضيات 
الدرس الرابع : نتانج على نظريات المثلث المتساوى الساقين 
نتيجة (ا) : 
متوسط المثلث المتساوى الساقين المرسوم من الرأس ينصف زاوية 
الأرأس و يكون عمودياً على القاعدة 
ففى الشكل المقابل : 
اذا کان : ۸ ۲بح فيه : 
٣ب‏ = إح » ۴ء متوسط فان : 
(ا) ۶۶ یلصف > بپ اح ن 8 
آی أن :ل ( د بپ ۲ء) = ی (< حمء) 
)٣(‏ ۶ء ال پح 


نتيجة (۲) : 


منصف زاوية رأس المثلث المتساوى الساقين ينصف القاعدة و يكون 


عمودياً عليها 
ففى الشكل المقابل : ِ : 
ادا کان : ۸ پد یه : 
ب = دح »۶۴ ينصف د ب "ح فإن : 
(1) ء منتصف ب د أآى أن : بء = ءح 
(۴) ۶ء ل پد ب 5 


أحمد الذنذنو ى 


ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
ملاحظة . 
۸ بء = ۸ اء لأن : ۶ء طلع مشترك › 


بپ = (ح ( < پ۶ ء) = ېه (> حا ء) 
نتيجة (۳) : 
المستقيم المرسوم من راس المثلث المتساوى الساقين عمودياً على 
القاعدة ينصف كلا من القاعدة و زاوية الراس 
قفى الشكل المقابل : 


(ا) ء منتصف ب > 
آی أن : ب ۽ = ء۶ح ب . . 
(۳) ا ( د ب ء) = ل (د داء) 


ملاحظة . 
۸ بء = ۸ء لأن :۴ء ضع مشترك › 
ب = هھ ۰ له( د ء۶ ب ) = ل (د ءھ) = 


(ا) فى الشكل المقابل : 


م 
۸بد فيه : ب = ھک ١۶۴ل‏ پک 
P= (Po S) YS <‏ 
> ب ح = 1 سم أوجد : 
ل ( > ب اح ) › طول بء۶ SS‏ 
أحمد الننتوہی 


)٣‏ اعدادی ترم أول 
أاحمد نتوی 
مالمرز للرياضيات 


(۳) فى الشكل المقابل : 
إب = "هه ١‏ بحددفه ع 0 
ا( × پد ) = له ( کح هھء) 


» د و = وء برهن أن : 


EI 

(۲) فى الشكل المقابل : 

۸ب دح قفانم الزاوية فی ب › ۲ب = بح 

ع ل ك ْ آPء‏ = 1ے سم أوجد ٠.‏ 

رل ۴= > (خءبد) | 

ثم استنتج أن : ۸ بپ ء ح متساویى الساقين ب 

أحمد النشننوی 

أحمد النشندنوی 


متميز للرياضيات 


محاور التمائل : 

أولاً : محاور تمائل للمثلث المتساوى الساقين ٠‏ 
محور تمائل المثلث المتساويی الساقين هو المستقيم المرسوم من 
راسه عمودياً على قاعدته 
ففى الشكل المقايل : 
اذا کان : ۲۸ بپ دح فيه : 
ب = حح < Le?‏ با > فان : 
ء۶ هو محور تمائثل للمثلث بح 

المتساوى الساقين 


ملاحظات . 

1) المثلث المتساوى الساقين له محور تماثل واحد فقط 
) المثلتث المتساوى الأضلاع له ثلاثة محاور تماثل 
۳) المثلث المختلف الأضلاع له محاور تماثل 


يسمى المستقيم العمودى على قطعة مستقيمة ل 
محور تمائثل لهذه القطعة المستقيمة 

و للاختصار يسمى محور القطعة المستقيمة 

اذا كانت : ء منتصف ۲ب . 

المستقيم ل |1 ب حيث : ء 3 ل 

فان : المستقيم ل هو محور تمائل ۲۶ب 


أحمد الذنذنو ى 


٣ &,‏ ) اعدادی ترم أول 


(5) فى الشكل المقابل : 


م ب = م جح = )سم »> فب = فح 


أى نقطة على محور تمائثل القطعة المستقيمة تكون على بعدين 
متساويين من طرفيها 


ففى الشكل المقابل : d‏ 

اذا كان : المستقيم ل محور تماثل ۴ب 

فان : 

ا) إذا كان : ح 3 ل فان : ۴ 
۶ کک = حب 


۲) إا کان : هم = هھ بپ فإن : 


ه 3 ل لأن : عكس الخاصية صحيح 
فاذا كانت هناك نقطة على بعدين متساويين من طرفى قطعة 
مستقيمة فإن هذه النقطة تقع على محور هذه القطعة المستقيمة 


۲ 


۶ھ ) بک = إ ۽ ) پ جح = .اسم 


اوجد طول كل من : حع › ۴ء 


e 


ٍ 
احمد النننتوہی 


٣‏ ) اعدادی ترم أول 
أاحمد نتوی 
مزمیز للرياضيات 


(0) فى الشكل المقابل : 
بء0 آح =3 )> ب = 


یاک کک کک أثبت أن ٠‏ 


(۷) فى الشكل المقابل : : 
۸ بح فيه : ب = إح . 
(FSS sS CFOS 0‏ 


أثبت أن : ( هھ محور بپ کح 
م منتصفا بء 


() فى الشكل المقابل : 
e‏ 
٠لم‏ = ص م ابت ان¡ 
سں ١‏ > ع على استقامه واحدة 


(۸) فى الشكل المقابل : ا : 
۶پ = شح > ھچ بپ ْ 
وو // ۶ح اثبت أن :ءه = ءو 
> ل( <> پ د ) = ه(< هءو) 


احم الذنننو ہی 
أحمد الذنننو ى 


متميز للرياضيات 


: اکمل ما یی‎ )٩( 


[1] المستقيم المرسوم من رأس المتلث المتساوى الساقين عمودياً على 


القاعدة يسمى .... 

[۲] المستقيم العمودى على القطعة المستقيمة من منتصفها يسمى 

[۳ا] أى نقطة تنتمى لمحور القطعة المستقيمة تكرن على بعدين . 
من طرفيها 

[5] فی ۲۸ب د إذا کان :ب = د › ل( ن ) = °٩.‏ 
فان : عدد محاور تمائل ۸بح = .. 

[0] فی ۲۸ب د اذا کان :۲ب = إح› ل( × ب) = .ن 
فان : عدد محاور تمائل ۸بح =. 

[] اذا کان ۸ ب = له محور تماثل واحد و فيه : 
ر( < ب ح)) = ۳" فان : ا( < ۲) = .ي" 

[۷] العمود الساقط من رأس المثلث المتساوى الساقين على القاعدة 

[۸] الشعاع المنصف لزاوية راس المتلث المتساوى الساقين ينصف 

و یگکون .... 


۳ r 


إعدادى ترم أول 


)1١(‏ أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 


[ا] إذا كان طول أى ضلع فى مثلث = ل محيط المثلث فإن : 
عدد محاور تماثل المثلث = 
( صفر › 1 ("Fc <c‏ 
[۲] فى المعین س ص ع ل يكون :س ع محور تماثل هي .... 
( صل ›» سص > سل ؛ صح ) 
]٣۳[‏ ذا کان : س ص هو محور تمائل ب فإن : 


( س = بپ ص ۰ مس = پاس 


> بپ ص = سس ص ١‏ مص = ب س ) 
]٤[‏ ذا کان :ب حء شكل رباعى فيه :ب = |ء› 
پ دح = ء د قإن : کے . ب ۽ 


( یوازی › عمودی على ۰ محور تماثل › یطابق ) 

[ه] ذا کان : ۸ ۲ ب د قفانم الزاوية قى ب › ره( < ۲ ) = .0۵ 
فان : عدد محاور تمائل ۸بح =.. 

( صفر ›» | ›» ۳ )»۳ ) 

[] إذا كان : ۸ب ح قائم الزاوية فى ب › ل( < ) = 0ء 
فان : عدد محاور تماثل ۲۸با = .. 

(cT e صفر › إ1‎ ( 

[۷] المستقيم العمودى على القكعة المستقيمة من منتصفها يسمى 


( موازی > منصف ١‏ متوسط › محور تماتل ) 


ٍ 
احمد النننتوہی 


متميز للرياضيات 


الوحدة الخأمسة التباين 


الدرس الأول : التباين 


مفهوم التباين : 
نعلم أن : 
علاقة التباين هى العلاقة التى تستخدم للمقارنة بين عددين مختلفين 
و نعبر عنها بإحدى العلامتين : > ( اكبر من ) » ( أصغر من ) 
و تسمى كل منهما متباينة أو علاقة تباين 
و لما كانت أطوال القطع المستقيمة و كذلك قياسات الزوايا عبارة 
عن اعداد لذا تستخدم علاقة التباين للمقارنة بين طولى قطعتين 
مستقیمتین او قیاسی زاویتین 
فمثلاً : 
ا) اذا کان : ۲ ب = 7 سم » ح ء = ع سم فإن : 
ٻپ > ڪ ۽ أو ڪڪ ء< ب 
۴) اذا کان : 7( < ) = °٩‏ 
<" > <×ب أو ×ب <>×لم 
(ا) أكمل ما يلى مستخدماً علامة ( > أو < ) 
[ا] اذا كانت <" حادة فان : ل( < ) ... ۹" 
[۲] اذا كانت < ب منفرجة فان : ره( ن ب ) ... ۹" 
[۳ا] اذا کان : س ص = ۳ سم ۰ لع = 0 سم 
فان : كع ... 
أحمد النننشوی 


ہیں ص 


> 7( × ب) = "٤۲‏ فإن : 


3 


(۲) فى الشكل المقابل : 
[ا] أكمل : 


ا) P × (GG‏ ء۶ پ ) = . 
آ) 8( < ۶ ح ھ) = ... 


(۲] أكمل ما يلى مستخدماً علامة ( > أو <) : 


ا) ا( < ' کح هھ ) = .... 
) ل( < ۶ د ۽ ) = . 
۳) ل( × ۶ ء > ) = . 
) لە( P<‏ ء > )= . 


)٣‏ اعدادی ترم أول 


e 


8 


نے 
¥ 


ار( × ء۶ ک) 
( > ء ب ) 
ر( > ۶ پء ) 
ل( × ۶ حھ) 


(۳) فى الشكل المقايل أكمل ما يلى مستخدماً علامة ( > أو < ) 


[ا] ۲ ب .... بح 1 
[۲] ۲ د .... بح 3 
[۳] ۶ د .... ٣پ‏ ب 
إ٤‏ ( < ۲ ) ل( < ب ) 

[0] ا( < ھک ) ل( × بپ ) 


5 
احمد النشتوہی 


متميز للرياضيات 


مسلمات التباين ٠:‏ 
لأى ثلاثة أعداد س > ص .»ع ؛ 


ا] اڏا کان : س > ص فان : س +ع > ص + 
]٣‏ اڏا کان : س > ص فان : س ع > ص ع 


۳] اذا کان : س > ص › ځے عدداً موجباً 
فان : س ع > ص ع 

] اڏا کان : س > ص » ص >ع 

0] اذا کاڻ : س > ص » م > بپ 
فان : ہس + > ص + بپ 


قان : ہس E>‏ 


(5) فى الشكل المقابل : 
إذا كان : د 3 ب »ء23دآب 
> کان  :‏ بپ > حع 


أثبت أن  :‏ دح > پء 


1i1 


(0) فى الشكل المقابل : 
۸ بپ ح فيه : ب > حح 
پا ع = صف 


۶ع > هھ 


أثبت أن ٠‏ 


اڏا کاڻ : ا( × حب ) > 7( >< ۶ب د ) 


> ۶با = ءح أاثبت أن : 


( > (حء) > ل( > پء ) 


ٍ 
احمد النننتوہی 


متميز للرياضيات 


احمد النقنشو,ی ۴ ) اعدادی ترم أول 


(۷) فى الشكل المقابل : 
ذا كان : ا( < ۲ب ء) = ۴١.‏ 
> ل( < که ) = .ا 
رتب قیاسات زوایا ۸ ۲ ب ح تصاعدیاً 


(۹) اکمل ما یی : 
[ا] ذا کان : ۲ » ب »دح أعداد موجبة › و کان : ۲ > ب 


فاڻ : ( + د ... پ + حح 


[۲] اذا كان : ' » ب »د أعداد موجبة › و كان : "> ب 
> ب > ح فإن : ۲ .... حح 

[۳] اذا کان : ل( < ) > ی( < ب ) فان : 
مكملة لد ۶ .... مكملة ٻ پ 

]٤[‏ إذا كانت النقط  :‏ »> ب »ح › ء على استقامة واحدة » و كان 
اللو نا و ا و ا 


(۸) فى الشكل المقابل : ١‏ قان : سح .... بء 
ب حء متوازی أضلاع › ۶و < به 


[] اذا کان : ۶ء ينصف < بح فإن : 
أثبت أن :۲و + ۲ب > حه +حء 


(U‏ < بء ) .... > پد( 


دم 9 أحمد الذنننو ہی 


1T 


J‏ ز للرياصيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی تر أول 
الدرس الثانى : المقارنة بين قياسات الزوايا فى المثنث ملاحظات 
ق . ا) أكبر زوايا المثلث فى القياس تقابل أكبر أضلاع المثلث طولاً 
إذا تطابق ضلعان فى مثلث فإن الزاويتين المقابلتين لهذين الضلعين و يكون قياسها أكبر من .1" 
تکونان منساویتین هی القياس )٣‏ أصغر زوايا المثلث فى القياس تقابل أصغر أضلاع المثلث طولا. 
4دا کان :۸بح فيه : و يون قياسها أقل من °٩.‏ 
ب = دح فان : ل( < ب ) = ل( < د ) 
+ 1 کے 
E 1 aS‏ ا e‏ 2 اة 4 e‏ (ا) فی الث ل المقابل : 
إذا اختلفت أطوال أضلاع المثلث تختلف قياسات زراياه المقابلة لهده الإضلاع ۵ راياد فة : [پ > باخ دا 
نظرية E‏ أثبت أن : أحمد الانظتویی ب 


إذا أختلف طولا ضلعين فى مثلث فأكبرهما فى الطرل 7( ×> = ) > 0( >< ) > ل( >ب ) 
تقابله زاوية أكبر فى القياس من قياس الزاوية المقابلة للضلع الآخر 
المعطيات : ۸بح فيه: ب > إح 
المطلوب : إثبات أن : 
( د ۶ دب) > له (ح ۶پ ک) 
العمل : ناأخذ ء 3 آب حيث: ٠ء‏ = (ح `5 
البرهان : ۸ح ء فيه : ۶ء = (ح ب = 
xX) = (£aP}P <) <‏ Ùضءد(‏ ) 
٠‏ د أ ءح خارجة عن ۸ بح ء 
ل ( > ۶ ءک) > ل( >پ) )©( 
من (ا) ۰ (۳) ینتج : ل ( د د ء) >( < بپ) 
۰ ل ( > حپ) > ( <> حء) 
( د حټ) > ل ( دپ ح) 


اهر الزننننو ى 


i 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(۳) فى الشكل المقابل : : 
ب حء شکل رباعی فيه : ب = ۳ سم 
١‏ پاک =1 سم )حع = الاسم 


(۲) فى الشكل المقابل : 
٨ب‏ د فيه : ۲ب > (حھ )› 
۲ء = ءب )»۲ه = ه دح أثبت أن : 


ا ( د هھء) > لا (دءھ) ے 


> ء۶ = سم أثبت أن ٠‏ 
( < ب ۲ ء) > له ( < پحدء) 


: 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


1 


چ چ چ ج پور 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


() فى الشكل المقابل : ۴ ۱ (ه) فى الشكل المقابل : 


ب حء شكل رباعی فيه : ب = مء ss‏ 
۾ ۶ک > پا ثبت ان ٠‏ 
اسان 


ڑپ ح مثلث › ۽ ب يلصف >_ ب ح 


) »> ینصف >_ | کپ فاا کان ۰ 
( د ۶ ب د ) > له( 'ءد ) 


کے 


۽۶ ڪھ > ءبپ أثبت أن : 


تا ( د ۲بد ) > ا ( د٥ء(‏ کے 


: 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


l0 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(1) فى الشكل المقابل : (۷) فى الشكل المقابل : 
۸بد فيه : ۲ء » بھ متوسطان تقاطعا بح ء مستطيل » ه 3 مء 


بحیت ۰ هھ دح > ف ب أثبت أن ٠‏ 


چ 


( < ب هھ) < ل (حءحد هھ) 


فى نقطة م فإذا كان : )ء > ٣ه‏ 
آثبت أن : 


U‏ (د ٣‏ ب) < له (خ ٤٣‏ ټ)ا) 4ے 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


111 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(۸) فى الشكل المقابل : 
بپ حح متساوی الإضلاع ۽ نقطة داخله 
۰ ( < ء۶حکپ ) > )(× ءپټک) 
أثبت ان : 
( < ٣پ‏ ء) > ره ( < ۶ء ) 
۰( > بپ )> ت (ک اب۶ U)‏ 
> ل ( < آحء) ۰ 


: اکمل ما یی‎ )٩( 
[ا] أصغر زوايا المثلث فى القياس تقابل .... الأضلاع طولاً‎ 
إذا أختلف طولا ضلعين فى مثلث فأكبرهما فى الطول تقابله زاوية‎ ]۲[ 
فى القياس من قياس الزاوية التى تقابل الضلع الآخر‎ 
° ... > قياس أكبر زاوية فى المثلث‎ ]۳[ 


۾ [] قياس أصغر زاوية فى المثلث .... “٦.‏ 
E‏ [0] فی ۸ ۲ ب د إذا کان : "ب > (ح > ب ح فإن: 
(کذ .. ) > ا(5 ...)> کا( ..) 


: أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة‎ )١( 
[ا] فی ۲۸ ب د إذا کان : ب > ب ح فإن:‎ 
)5 = > < ۰ > ( ل (< حک)‎ .... )<( 
فی ۸ ۲ب د إذا کان : ۲ب = ۳ سم )»بح =1 سم‎ ]۴[ 
: اح = ن سم فان‎ > 
ا ( < ب ) > 0 ( د)۰ 00(د )> ا (دټ)›‎ ( 
د د ) > 0 ( کد ) 0۰ ( د ) = 00(د د))‎ ( 
سء ل صع‎ ٠ [۳ا] فی ۸ س ص ع المنفرج الزاوية فى س‎ 
ص ء س)‎ >(  .... ) فان : ی ( < ص‎ 
) = Cm E ٤ > ( 


1¥ 


تمرز للرياضيات 

الدرس الثالث : المقارنة بين أطوال الأضلاع فى المثلث 
نعلم أن : 
إذا تساوى قياسا زاويتان فى مثلث فإن الضلعين المقابلين لهاتين 
الزاويين يكونان متساويتين فى الطول 
فاذا کان :۲۸ب ح فيه : 

1( < ب ) = ره( < د ) فإن : 

ملاحظة . 
إذا اختلفت قياسات زوايا المثلث تختلف أطوال الأضلاع المقابلة لهذه الزوايا 


نظرية 


E 


إذا أختلف قياسا زاويتين فى مثلث فأكبرهما فى القياس يقابلها 
ضلع أكبر فى الطول من الذى يقابل الأخرى 

المعطيات : ۸ ۲ ب د فيه ر ( < J>)‏ (<دب) 

المطلوب : إثبات أن : "ب > "جح 

البرهان : ٠‏ "ب »۴ح قطع مستقيمة 


يجب ان تتحقق إحدى الحالات : 
() ب < د (۲) ۲ب = د (۳) ب >(ح 


إذا لم تكن إب > إح فإما ب = مح أو "ب < إح 
اذا كان :"ب = مح فان : ره ( > د) = له ( < ب) 
و هذا يخالف المعطيات حيث ان :ل ( د د) > 0 (دب) 
و اذا کان : "ب < "حح فإن: ل (دح) <0 (دب) 
حسب النظرية السابقة و هذا يخالف المعطيات 
حیث أن : له ( د د) > له ( د ب) 
. يجب آن يكونڻ : أب > اح 

اکر ال ی 


)٣‏ اعدادی ترم أول 


(1) فى الشكل التالى أكمل ما يلى مستخدماً علامة ( > أو <) 


[ا] ب د .... ’بپ 
[] = ء .... > | 
آ۳] م ء ...۶ه 
]٤[‏ = ۽ .... ’ع 


: فى الشكل المقابل‎ ١ 


۶ھ // بح ٤‏ 


ل( > ء هھ ) = Vv.‏ ( 
ر( >< ھک ) = .۳ 
ثبت أن : ' د > ۱ ب 


1۸ 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
نتيجة (ا) : تعريف : 

فى المثلث القائم الزاوية يكون الوتر هو أطول أضلاع المثلث با ى لفطه ن ميم معلروم هو طول القطعه المستقيمة العمودية 
ففى الشكل المقابل : : المرسومة من النقطة إلى المستقيم المعلوم 


۸ ب دح قائم الزاوية فی ب 
بعد نقطة ۾ عن پڪ هو طول ب 


× حادق ."ت ل[ دب) > ل( < ۲) 


فیکون : د > ب ح کد ب 0 
لک حه حادة ل( < ب ) > /( × د ) () ی الشكل المقايل ; ١‏ 
فيكون : "دح > "ب ۲ء ا باک › ل( < ب Pح)‏ = .۷ ۷° 


ملاحظة . 
فى المثلث المنفرج الزاوية يكون الضلع المقابل للزاوية المنفرجة 
هو أكبر أضلاع المثلث طولاً 


3 ْ ل( × دء ) = سو 
. ثبت أن : ب د > م ب ب 


نتيجة (۲) 
طول القطعة المستقيمة العمودية المرسومة من نقطة خارج مستقيم 
من هذه النقطة إلى المستقيم المعلوم 
ففى الشكل المقابل : 1 


۶ب ل بح فيكون حسب نتيجة (ا) : 


ا) من ۸ ۲ب د : حح > بپ 
) من ۲۸ بء : ۲ء > ب 
۳) من ۸ بپ هھ : هھ > اب 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


11۹ 


مانمرز للرياضيات احمد لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


(5) فى الشكل المقابل : () فى الشكل المقابل : 

ل( < ب ع) = .| 
ر( < ب کح هھ ) = .ا 
أثبت إن : ۲ح < ب 


’ب = مء 
ی( د ٢ء‏ د) > ره( < 'پد) 


أثبت أن : ب ح > حع 


(0) شی المقابل : ٠‏ (۷) فى الشكل المقابل : : 
ی (<ب) = لټ( <ء) = ٩‏ 


×پPک)‏ = .ا ۴ 
اک ۶> ) آثبت أن : ب > ح ء و 
ثبت أن : ء د > ۲پ ش 


کے 


نےا 
¥ 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


متميز للرياضيات أحمد الننننتوری )٣‏ إعدادی تر 

(۸) ۸بد فيه : ي( < ۲ ) = ( 0مس +م)) ۰ )1١(‏ أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
ل( < ب) = (۹ س د ا) ۰ ل[ × ک) = (س + )٣١‏ [ا] فی ۸ ۲ ب د اذا کان : ل( < ب) > ره( < ح) فان : .... 
رتب أطوال أضلاع ۸ ب ح تصاعدياً ( ب >( )پد < ) "حح > بپ )» بپ > بد ) 


[۴] فی ۸ ۲ ب د إذا کان : ر( < پ) = "٩۰‏ فان : 
( = > بپ د )› پد > حه ب = دح ) 
[۳] فی ۲۸ ب د إذا کان : ل( د ب) = 0 
ر( < د) = .0 ٠‏ قإن : أصغر شاع فر هو . 
> ۶پ 


ب ق ) 


لے 
‌ 


GOS ae 
.... : ب) = ۷0 0 فإن‎ < (3 
Sl ا‎ 

]٥[‏ فی ۲۸ ب ہ إذا کان :۲ب = ہ › ل( × ب) = .م 
قان : پٻ د .... اح 


: أکمل ما یلى‎ )٩( 


[ا] أصغر زوايا المثلث فى القياس يقابلها .... الأضلاع طولاً ( >۰ < »= =) 
[۴] أكبر أضلاع المثلث القائم الزاوية طولاً هو .... [1] فی ۸ ۲ ب د إذا کان : ل( < ') > 7( × ب) 
[۳ا] فی ۲۸ ب د إذا کان :ل( < ۲) = ۵۰ ۰ ل( < ب) = س فان : آح .... پح ا 


فان أصغر أضلاع المثلث طولاً هو . 

]٤[‏ فی ۸ ۲ ب د إذا کان :ل( < ۲) = ل( < ب) + ل( < ح) 
فان أكبر أضلاع المثلث طولاً هو . 

[0] فی ۸ ۲ ب د إذا کان : ل( < د ) = 
قان أكبر أضلاع المثلث طولاً هر 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


ri 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
الدرس الرابع : متباينة المثلث المثلت () بين أى الأعداد التالية تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث : 
[ا] ۴“ ۹۰٦3‏ 


حقبقه : 
فی آی مثلث يكون مجموع طولى أى ضلعين أكبر من طول الضلع الثالث 
أی انه : فی أی ۸ب دح یکون : 


ب + بح > حح . 1 
SR‏ .۲ 
د + بپ > پح ب ا 

ملاحظة )ا( 


لبحت صلاحية أى ثلاثئة أعداد لأن تكون أطوال أضلاع مثلت 
نجمع أصغر عددين منهم ر نقارن مجموعهما بالعدد الثالث فإذا كان : 
|) مجموعهما أصغر من أو يساوي العدد الثاثت 
فان هذه الأعداد لا تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
)٣‏ إذا كان مجموعهما أكبر من العدد الثالث 
فان هذه الأعداد تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث [£] £ + £ “1 


7 


ا) الأعداد : 2 › ١١‏ > ۷ لاتصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
لأن : ع + N= V۷‏ 

۴) الأعداد : ۱۳ > ۸ ۰ ۳ لإاتصلح أن تكون أطوال أضلاع مثثث 
لاù‏ : I > f= A+‏ 

۳) الأعداد : 1١ › ۷ » ٩‏ تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
لأن : ۹ + ۷= 1 > 4| 


۱| › 1 › 4 ]0[ 


أحمد النننتنو ى ا الننتنو ى 


fT 


مانم رز للرياضيات 
ملاحظة (r)‏ 
من متباينة المثلث نجد ان فی أى ۸ب دح يكون : 


۶ح + بپ > پح ۶پ + پا د > (ح 


0 | 

أى أن : ب د > *ھ ب (۲) 

من (|) › (۲) ينتج : ۶ھ وپ < پد < }حح + بپ 

بح 3 ] < - ۲پ » حح + ب |[ 

أی ان : 

طول أى ضلع فى المثلث أكبر من الفرق بين طولى الضلعين الآخرين 

و اقل من مجموعهما 

فمثلا . 

لإيجاد الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث للمثلث الذى فيه 

طولا الضلعين الآخرين هما : سم »› ۳ سم 

نفرض أن : طول الضلع الثالث = ل سم 

P+ >JÛj>P-— 
Jv<ı1[ 3 d 


V> J> 


(۲) أوجد الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالت للمثلث الذى فيه 
طولا الضلعن الآخرين هما : 0 سم » ۸ سم 


أحمد الذنذنو ى 


la 


۳ 


إعدادی ترم أول 


(۳) اکمل ما لى : 


[ا] فی أى مثلث يكون مجموع طولى أى ضلعين .... طول الضلع الثالث 
[۲] فی ۲۸ب د یکون : > 
[۳ا] إذا کان طولا ضلعین فی مثلث هما : ٤‏ سم › ٩‏ سم 
فان : إصغر عدد صحيح يمثل طول الضلع الثائث = .. 
[5] اذا کان طولا ضلعین فی مثلث هما : 0 سم › ۸ سم 
فان : أكبر عدد صحيح يمثل طول الضلع اثالث = .... سم 
[0] اذا كان طولا ضلعين فى مثلث متساوى الساقين هما : 
: طول الضلع الثالث = .... سم 
[1] اذا كان طولا ضلعين فى مثلث هما : £ سم › ۷ سم 
فان : الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث = .... 
[۷] إذا كان طولا ضلعين فى مثلث هما : 2,0 سم › ۷,0 سم 
فان : الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث = .... 
[۸] اذا کان طولا ضلعین فی مثلث هما : ۲| ۴ سم › 0 را٣‏ سم 
فان : الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث = .... 


.... بپ + بح 


سيم 


٤سم‏ » ۸ سم فإن 


5 
احمد النشتوہی 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعداد ی تل أول 
(5) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : (ه) فى الشكل المقابل : 
[ا] طول أى ضلع الثالث فى مثلتث .... مجموع طولى الضلعين الآخرين ب = مح ابت أن :بء > حء 


( اصغر من » اکير من › يساوىی » ضف ) 
]٣[‏ اذا كان : طولا ضلعين فى مثلث هما : ٤‏ سم › ۷ سم قإن : 
طول الضلع الثالث يمكن أن يكون .... سم 
(Ecco TFT <|)‏ 
[۳] إذا كان : طولا ضلعين فى مثلث متساوى الساقين هما : ۲ سم › 
0 سم فان : طول الضلع الثالث = .... سم 
(F< <0 <¥)‏ 3 
]٤[‏ مثلث طولا ضلعيین فيه هما : ¿٤‏ سم › ٩‏ سم و له محور تمائل 
واحد فان : طول الضلع الثالث = .... سم 
)£< 0 < ۹4<"( 
[0] مجموعة الأعداد التى تصلح أن تكون أطوال مثلت هى .... 
{Voc} {IPF} < {0< < -})‏ 
(foc FP}‏ 8 
[1] إذا كان : طولا ضلعين فى مثلث هما : 0م سم › .| سم فإن : 
طول الضلع الثالث 3 .... 
(Cl 10 <o [<l 1o <1[< Jlo <o [< 11o <o J)‏ 
[۷] الأعداد : ۲ ۰ س + ۲۴ › ٩‏ تطح أن تكون أطوال أضلاع 
مثلث اذا کائت س = .. 


() فى الشكل المقابل : ۱ 
م نقطة داخل ۸ ۲ ب ح أثبت أن : 
P٣‏ + ٣ب‏ + ٣ح‏ > +± محیط ۸بح 


) ٤1) ٣ › | »› صقر‎ ( 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


2 


متميز للرياضيات 


(۷) برهن ان : 
طول أى ضلع فى مثلث إأصغر من نصف محيط المثلث 


(۸) برهن ان : 
محیط ای شكل رياعى اصعغر من ضعف مجموع طولى قطريه 


ندنو ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


: برهن ان‎ )٩( 
مجموع طولی قطری ای شكل رباعى محدب اصغر من محيط الشكل‎ 


1T0 


5 
احمد النشتوہی 


[a 


J‏ ز للرياصيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی ترم أول 
اجوبة بعض التمارين |[ " A=V+ w۸‏ باضافة (- ۷ ) للطرفين 
الوحدة الأولى الأعداد الحقيقية م 0 
الدرس الأول : الجذر التكعيبى للعدد النسبى eR‏ بقسمة الطرفين على (۸) 
س ' = ا بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 
س = ج مجموعة الحل =[ ج] 
[5] “ ( س - ۴ )' = 1 بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 
س ح٣ ٤=‏ باضافة ( ۲ ) للطرفين 
| بس = 1 ٠‏ مجموعة الحل = إإ|) 
o] ^] ^-1 ©‏ ]3 إ ]o‏ [1] ۲-۴ = ضفر إم] ‏ (۱- س) =۸ بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 
S| [A £= -—A [A] o=r + F [V]‏ را ر ا لطر 
) - =| بقسمة الطرفين | 
ri rl + e ()‏ عى (- )١‏ 
: ا ٠‏ مجموعة الحل = إ-ا١)‏ 
[0] سں 1[ ۲ ]۷[ [A] A‏ --1 1 
ر ۳ ا [1] * (۵ س - ۲) + ۳ = .۴ بإضافة (- ۳) للطرفين 
f 2 uw « [lH (5)‏ بضرب الطرفين × (۳) ۳ ا 
_ ا ( ٥س‏ - ۴)' = ۴۷ بأخذ الجذر التکعیبی للطرفين 
as‏ باخد الجدر التكعيبى للطرشين 0س ٣‏ = م باضافة ( ۴ ) للطرفين 
س = ج . مجموعة الحل = إ۴ ] 0س = 0 بقسمة الطرفين على (ه) 
[] ٭* س ۷ = .م بإاضافة ( ۷ ) للطرفين س = | ٠‏ مجموعة الحل = إ١‏ 
۳٣ ٣ e 8 : * *‏ 
سس" = ٣۷‏ بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين (0) * حجم الكرة = چ 7 ف = چ 7ي 
س = ۳ EE eT‏ بالاختصار ینتج : ض, = چ بأخذ الجذر التکعیبی للطرفين 
أحمد النتوى 
1۲71 


5 
احمد النشتوہی 


[ 


متميز للرياضيات 
س = م وحدۃة طول 
(1) نفرض أن العدد = س نصف مکعبه = ےط س 
. ل س = ۲۵١‏ بالضرب × ۲ 
سس" = OIF‏ بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 
س= اا0 =۸ العدد هو : ۸ 


الدرس التانى : مجموعة الأعداد غير النسبية (ھ) 
[Al 2 IVI 2 1 2 [ol 2 [E 2F 2 I_AMCM‏ 2 


sU] tl] al] rO 


(۳) [ا] ۵ سس = ٣.‏ بالقسمة على م 
س ٤=‏ باخذ الجذر التربيعى للطرفين 
س = £٤+ا]‏ س 9 )9ل 
[] ۴ س" = 1 بالقسمة على ۲ 
س = ۳ بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 
س = ا۳ : دة 
[] ۳ س = ٣٤‏ بالقسمة على ۳ 
س = ۸ بأخذ الجذر التربيعى للطرفين 
س = ±+ A‏ ْ س 3 و 
أدمد النتنشتوہى 


تنو ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


باخذ الجذر التكعيبى للطرفين 


س ۽ =| 


ج = م > س 39 2g‏ 
[0] ( س - ا) =¿ بأخذ الجذر التربيعى للطرفين 
ہس إ='] أو ہں |= 
٠‏ ہس =" او ہں = | : یں 3 لے 
"(5) نفرض أن : طول ضلع المربع = ل سم a‏ 
ل = 1 ل = ٦‏ سم 


أى أن : طول ضلع المريع = ر٦‏ سم 


س (0) من الشكل المقابل : } 
ب = ١‏ ( يمثل طول الجزء الثابت فوق 
الأرض من الشجرة ) 
کے ن 


“٠ >‏ طول الشجرة = سم 
ISI —PS‏ 

من ۸ ۲ ب د : ل( < بپ) = ٩‏ 

( ب )= ( ۲ہ ) - ( ٥‏ ب = (۴) - (1' 


— = 
بح = را۳ ,)۲ 
أى أن : المسافة بين قاعدة الشجرة و نقطة تلاقى قمتها مع الأرض 
= را۳ مر 


5 
أحمد النننتوہی 


ry 


متميز للرياضيات أحمد النننتوری ۴ ) اعدادی ترم أول 
الدرس الثالث : إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى ) HIV = (LPF) <“ LVFA = CF‏ 
Es N TM ocséll] F-<fT-[F Tol] £ PINC‏ 
0) [ا] ” ٤‏ < ۾ < ۹ باخد الجدر الترييعى للاطراف < >< ۳ 2 ٣‏ ینحصر بین ۲| › ۳| 
ا <۴ ادلاه رر | ل م ا کک پر ر ع 
و بالتجریب : ( ۴,۲ ) › ( ۳۳ ) نجد : )( F [o] I [E] A[F] ofr] F [I]‏ 11[ 
PS]  Iv[(F] Fl -[(r][ Vl [Il © ara = (FF) < AS = (FF )‏ 


0O > LAE <‏ > 0 ۈ بأخذ الجذر التربيعى 03°( [I]‏ ما 0 ينحصر بين ],]٤2‏ › ۲,۲0 
ET ol FF> ol > FF‏ ( ۵( - اه × 0 = ه0 
ّ. 0 = ۴,۴ لأقرب جزء من عشرة 1 3 
> ۷۳۹ < 0 < 0,1۷1 و باخذ الجذر التربيعى 


جح 7 11 ےج أ ان 8 را |1 = مغ گسر ڪشر ی 
٠ 1 ٣‏ 1,2 ج ۳ 0 ج 1,10 
بالتجریب : ( ۳۳۱ ) ۰> ( ۳۴۳٣۳‏ ) نجد: ۾ ۹ 
ر ) ۱ ( ) [ ( أ ان 0 فو 9 ا ك 1,2 ْ 1,0 


١ ۲ 
۳ MTT = ( "PT °. 1,0 = ) ۳ 
u= Mx N x u = CNV) * [f] ( ) 0 ( ) 


l,«FFE > Il > lO <‏ و باخذ الجذر التربيعى 


۳ ۲ 
۳ < ا ا < ۴۳۴ ۰ ر ۱١‏ ینحصر بین ۳,۳۱ I-AAOV = (FIP ) < IASL-EA = (FIT ) < ۳,۳۴۳١‏ 
أا د ا۳ط لأقرب جزء من مائة > 7 | < اا < 1,۸۹01۷ و باخذ الجذر التكعيبى 


<١ “ ]۳[‏ ۲ < ۸ بأخذ الجذر التکعیبی للأطراف I" > Uy > EEF‏ 
Fl >‏ >۲ آی أن : ۳۱۳ = ۱+ کسر عشرى ای ان : اا ينحصر بين ٣,٣۳ › ٣,٣۲‏ 
۳ ۳ [ا] ارسم بنفسك مركزأً سن الفرجار فى نقطة 
و بالتجريب : ( |٣‏ ) › ( ۳| ) نجد: ( ES o J‏ مركز ¿ الفرجار ى ن (و) 
و ارسم قوسا على يمين النقطة هذه النقطة 
احمد النشنننوہی احمد ااننننوہى 


IFA 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


حيث : طول الوتر للمثلث = ج ( +٣۳‏ |)= !۲ ل = 
> طول الضلع الآخر للقائمة = + ( ۳ -|) = | 2 ا سم 
[۳] ارسم بنفسك مركزاً سن الفرجار فى نقطة (و) أى أن : طول ضلع المريع = | 
ةه هذ ۸٩‏ ۶ب د فيه : ل( < بپ ) = 


و اأرسم قوسا على يسار النقطة هذه النقطة 


حيث : طول الوتر للمثلث = + ( ۷ + |) = .4 ( ۲ ہک ) = ( ب) + (بح)' 
طول الضلع الآخر للقائمة = + ( ۷ -|) = ۳ = ( اا ) + راا ) = ا + ا = 
— ۰ سم 


[ا] ارسم بنفسك مركز سن الفرجار فى النقطة التى تمتل العدد | 
و ارسم قوسا على يسار النقطة هذه النقطة 
حيث : طول الوتر للمثلث = + ( 7 +|) = 


طول الضلع الآخر للقائمة = + ( 1 - |) = ۲,0 


أى أن : طول قطر المربع = ر| .۲ سم 
کم ٩0‏ محيط الدائرة = ۲ ۸X‏ اہ 
^ 0 % =۲ 0 ›بلقىمة على = ۲ ۲ ينتج : 


[5] ارسم بنفسك مركزاً سن الفرجار فى النقطة التى تمتل العدد | شہ = را۵ سم › 
و ارسم قوسا على يمين النقطة هذه النقطة ٠‏ 
مساحه ألذائرة = = Xx‏ 0 = 0 
عيت + طول افوس المت = ج ٠+۵7‏ - سطح الدائرة = 7 ض' = × × ( اه ) 7 سم 
طول الضلع الآخر للقائمة = + ( م -|) = ۲ الرس الرابع : مجموعة الأعداد الحقيقية .ح 
(۷) ارسم بنفسك › يكون : ١ح‏ = رأ۳ لأن: 2M 2l OI CIF] O [rl & IND‏ 
( )= (۲ب) + (بح)" = (۳) + (م) = ا ا0 
ثم أكمل ®[ 2 [f] 2U‏ [۳] س SH‏ 
0 نفرض أن : طول ضلع المريع = ل سم (5) أجب بنفسك 
ناته < ل" 
أحمد الننشتوہى أحمد التنتوہی 


1۹ 


هيز ثلرياضيات 
اللرس الخامس : علاقة الترتيب فى ح 


() رتب الأعداد تصاعياً : 
= | ۳۹ 


TI: CE ETS 


الترتيب تصاعدياً : - رأ 0ع »> ا ء ء۴ PV‏ > 1 
)۴۷ = ۳ = ل۹ 


Ms F— < Vl — < < 0 | : الترتيب تنازلياً‎ 
< [O] < [o]  <[f] > [Î] = [f < [ (©) 

(5) [1] موجبة [۴] سالبة [۳] موجبة ]١[‏ سالبة [ه] موجبة [1] موجبة 

)0( أكتب عدد نسبى و أربعة اعداد غير نسبية تنحصر بين 0 < ¥ 


4= (VV) < FO = (0) 
EA“ . cP <... CFA < FV < F7 ; الأعداد‎ . 
: تنحصر بين ۴۵ › ۹ أى أن‎ 


cle. CTA VV. |: الأعداد‎ 


تنحصر بين 0 › ۷ فيكون : العدد النسيى هى :أ۳ = 1 


و الأريعة أعداد النسبية هى SAL. < TAL VV TV:‏ 


توجد أعداد أخرى .. 
(1) بتربيع و تكعيب الطرفين ينتج : 


۸=" (= ((اا))‎ ۰۹) ۳( = ۴ (( 
rT < FU < A <> %4 


أحمد الذنذنو ى 


)٣‏ اعدادی ترم أول 


الدرس السادس :+ الفترات 
() [ا] ١س‏ :س 3 َء - ۳ < س < وغ 


[۴] س :س 3 »› ۲ < س < ۷ > هثل بشفسك 
(©) [ا] [- ء › ء] [۲] [- 0 › - ١إ[ ١‏ مث بنك 


2N PIA DIV2] 2 [o] PIE 2" PIF 2 [1 (®) 


(5) [ا] س :س 3 ئ ›» س <4 > مثل بنفسك 
۲ ١س‏ :س 3 ے > سس > 1۲ 
1Jo<:1N © &‏ [] ]- » › - ١إ[‏ .» مثل بنفسك 
DA 2[AI P[V] 2 2o] PIE PIF] 2 [r] 2 [N OD‏ 
که (۷) مثل بنفسث › [|][ - ۲ › .] -I[fr|‏ :< ”[ 
1 إ۳] ]1۳۰۰ إ٤]‏ [-غ:<-Jr‏ 
(۸) مثل بنفسك › [|ا][ - <I] ]۳ ۰٤‏ 
إ۳] ]۳ Jo‏ إ£[ [- <£ 


[s<I-[[(s] {o «FI Joc [ir [o<P[N ® 


إە] 9 ]1۰۰[ إv]]- 1۳e‏ ]۰۳[ ] صفر 
[a<aA- If] [4-JI [<1 IIH‏ 
ls<r-I [sS JI<-Û [f‏ 
(۱0) ٭“ ہہ د صہ ہ٭ سے = س م ہد[ :٤ء‏ ۷]. 


صہ = ہل صہ =[ ۳ ۷] 
صہ۔_ سہ دإ c۳‏ :ء] 


5 
احمد النشتوہی 


E 


مانمرز للرياضيات ا لزنننو ,ی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 


۲= ۸۳: تقدیر ٣ا۷ هو ۳ لان‎ > l:i <1 1= rw < [1< 1=r£(0 
| =٣ ۳ : تقدیر ( ۳ - ۳ ۷ ) هو‎ . 


الدرس السابع : العمليات على الأعداد الحقيقية تقدیر ( ۵ + اا ) ( ۳ - ا۷ ) هو :۸ × ۱= ۸ 


(ا) [ا] صفر Tle [rl‏ - 3 و باستخدام الآلة الحاسبة نجد أن الناتج هو : ۸,۸۷۴۲۹ 
vr N ©‏ ])۴ ۴] صفر [ع] ۴ ]۶ ۹ أى أن التقدير مقبول 

]١[ ١ - 1 r] Il ¥‏ الصفر | ر۷) تقدير رأه] هى :ء٤‏ لأن :ا1 ٤=‏ 
[f] ol - [I (®‏ تقدیر( ۲ + رأ ها ) هر +۴٣:‏ :=1 


E 1 [o] F [E] rlF[F] Fl [r] VII)‏ > تقدير ا۵٣‏ هو ۳ لان :۳ا۷٣‏ = م 
]+ ا [۷] ٩ ۱] ۴۳-٦‏ ۹+ :0ه کک .۰ تقیر ( :لاه )هی : ٤‏ ۳| 
IMM rl [1‏ تقدیر ( ۳ +| 10 )( ۶ - ۴۵ ) هو :1 ×1=1 
(0) [ا] س + ص =۳ +۲ + r = r۳‏ و باستخدام الآلة الحاسبة نجد أن الناتج هو : 1,۳1۹۲ 
٣‏ س ص = (ر | ۳ + ٣‏ ۴۳ ) =۳ =| أى أن التقدير مقبول 
e‏ ا 2 e‏ 
[e] OlLT [I] "LL —[A| 1 -"LUT [¥] Ol : 1‏ 
حل آخر : سس = (را ۳ + ۲) = ۷+ ٤ا۴ o [lo] Fl A [ts] Fl + [I] F + rr [Ir] F1 [MJ‏ 
> صا = را ۳ - ٣‏ )' = ۷ ٤ا‏ 
> س ص = ٣‏ ×(- | )= -۲ الدرس الثامن : العمليات على الجذور التربيعية 
المقدار = ۷ + ع |۳ - ( ۴ )+ rflr= rfxsl= Al Il 1= ۳٤-۷‏ 
() تقدیر | ١ا‏ هو : ۳ لان olr= oxsl= rl [I ۳ = ٩|:‏ 
'. تقدیر( ۵ + راا ) هو : 0 + ۴۳ = ۸ Fs= FxNly= Al [F]‏ 


[] سا - ٣‏ س ص + ص = ( س - ص ) = ( ۴ ) = | 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


1۳1 


متميز للرياضيات 


Flo x= xol > Vo lr [<] 
rfl1x<} = fx" + = vr, + إ0[‎ 
yv =e + Tr [I (D 


= ا۳ 
E‏ 


rr = fF + FL FLR FV 
) ٣ - [ا] مرافق العدد ( اہ + إ٣ ) ھی ( اه‎ )۳( 
۳ = و مجموعهما = ۲ | ۵ و حاصل ضربهما‎ 
) را۷‎ + ٣ ( مرافق العدد ( ۳ را۷ ) هو‎ ]۴ 
۲ = و مجموعهما = 7 و حاصل ضربهما‎ 
) 1 - ۳۴ ( مراقق اعدد ( ۴ ر٣ + ا1 ) ھی‎ ]۳[ 
1 = و حاصل ضربهما‎ ۳ | ٤ = و مجموعهما‎ 
: بالضرب فى مرافق المقام و الاختصار ينتج‎ )5( 
Pls +V [I [ا] ا۷ - ا‎ 
(ه) بالضرب ف المرافق ينتج : ص = رأه - أ۳‎ 
10 | ۴ + ۸ = ہیں » ص مترافقان »> س‎ 
10 ۲ - ۸ = ص"‎ > 


[ا] س' + ٣س‏ ص + ص" = ٣.‏ 


> ہسں ص = إ] 


أحمد الذنذنو ى 


FT 


f‏ ۳ اعدادی د 


Il (V), 
rl - Fl 3 


۲ [tl] () 


rl r- =r o- rTVF ID 


ا 


حل آخر : المقدار = رسس +ص)' = ( ٣رآ‏ ) = ٣.‏ 
[] س" - س ص + ص = |١‏ 

= ۳| + 7 » س ص =۷ 

ص ا۳ا - ا٦‏ > س + ص = ٣ا۳‏ 

[ا] المقدار = |۱۳ ][۲] ( س ص) ‏ = ٤٩‏ 

fll MII FI] rlrIrl 

If] r- [ Fl[A] o-l[v] rl + [J 
7 
= (oll +r- ol +r )[F] 
e Roe TES 
rflr= rl -rlr+ rls O] 1 + Fl [o] 
صفر‎ = ٩۲ - 1۲ + 1۴ ]۷[ 


الدرس التاسع : العمليات على الجذور التكعيبية 


r [o FV 1 [5 3 r-[] FV 


sU r+ sl F [f] 
۴ + ا‎ ۴] 


= ا 
٤ =‏ ۳ 


5 
احمد الشنشتوہی 


مووز للرياضیات أحمد آزننتو ہی ٣‏ ) اعدادی د ترم اول 
x۲ - ۲ ۵ ]6[‏ +۳ = صفر محيط الجزء المظلل = هھ ب + ب ى + ‡ محيط الدائرة 
fo PF A - [o] AÛ [E] 1[F] ol o [r] Fl [I] ()‏ = ض + شض + ج × م × E‏ ض 
Tl r+ flv rfl P+ fF x * [I ()‏ = م e‏ و منها :شض = ۷ سه 
rfVlo= rfVr+ rlv- rl F+ rv‏ “. طول ضلع المريع = ۷ سم .. مساحة المربع = ٤4٩‏ س" 
vlP+ PV r vr FV F [I‏ = > مساحة الدائرة = ل × ۹ع = ۶0 سما 
Vv, + ۳‏ 23( مساحة القاعدة = ۷٣.‏ د =٤‏ 4إ سم" 
۲ ۳ 4 شلم القاعدة = | ٤ء‏ - 
SEEN "= (1) [f] EA =1 <A = (3 F) [Il (o)‏ 
المساحة إالكلية = (o xIr+ o x< IF + {fF x [Ff )] x< f‏ 
الدرس العاشر : تطبيقات على الأعداد الحقيقية = OA‏ سما 
(ا) ٠‏ محیط الدائرة = ۸ش ۸ ۲۸× کا (0) طول حرف المكعب = |۴٠|‏ = 0 سم 
و منها : 2| سم مساحة المكعب الكلية = ١‏ × 0 × 0 = .0| سما 
۸1 مې .> i‏ 
o‏ () مساحة الوجه لبواحد للمکعب ۴۹۶ + 7 = 4ع سما 
= گگگ × ع| × |٤‏ = 11 سم : _ 
۷ “. طول حرف المكعب 2۹ 
(۲) ”* مساحة الدائرة = 7 ا 2 = 2 × ا حجم المكعب = ۷ × ۷ × ۷ د عم سم" 
u Tu‏ 
سے = إ۳ + وا۳ = .ا یہ = .| سم > حجم متوازژی | لمستطيلات =¥ x Tl, o xr‏ 0 = .۳0 سم" 
٠‏ محيط الدائنرة = ۲ ئ = ۲ × ا۳ × ا = ۱۸ سم حجم متوازی المستطيلات أكبر من حجم المكعب 
. طول ضلع المريع = ۲ ف 


٤ >‏ سم .. حجم الحوض = ۷| × ۷ × £ = ٤۷1‏ سم" 
أحمد النتنشتوہى احم النتنتوہی 


۳۳ 


[ 


3 ز للرياضيات أحمد [زنننو ری ۳ اعدادی تر أول 
> المساحة الكلية = ۳ × ) (£xMWN+gEgxV + ¥ x |V¥‏ حجم الأسطوانة = ۲ شع × £۹ × .| = 0| سما 
۲ 
= إ۳ سم (1) ““ محيط القاعدة = ٣‏ ف GA HX = gE‏ 


(۸) طول حرف المکعب = ا ۷۴۸| = ۲| سم 
المساحة الكلية للمكعب = مساحة الوجه الواحد × 3 
x | )=‏ |( × 7 = 2 × 7 = 1 سم ۰ 
المساحة الجانبية لمتوازى المستطيلات = )٣ + ۳( ×٣‏ ×| (1۳) ”" حجم الإسطوانه = ۸X‏ لہ ئح 
I «‏ ّ » ا 
«X0 «XP‏ |= ا e‏ 01 = ا۳ ش' »× ٤‏ و مها :شض = ١۰ا‏ سم 
المساحة الكلية لمتوازى المستطيلات = | + ×٣‏ (۳ × ۴) 1 سے = .| سم 
.٠‏ المساحة الكلية للأسطوانة = ۸٣‏ فض ع ٣+‏ مش" 
aw PIROT = |. xX PjlE xX T+ FE xl. x Pl x F =‏ 


و منھا :ای = ۷ سم > ٠‏ حجم الأسطوانة = » ىع 
۳۵۰ = گ × وع ع و منھا :ع = ۵ سم 


u fF = 1 XF +1 
سما‎ ۸٣ = ٣٣ - ۸1٤ = المساحة الكلية للجزء المتبقی‎ 


)٩(‏ ۳ ارتفاع متوازی مستطیلات = ۳ سم (۱۳) حجم الأسطوانة = 7 ضع = × ۷¥ × ¥ x‏ بإ = .0| سم" 
ااا ا ا ا حجم المكعب = || × إ) × )| = ۳۳ سم" 
> " مجموع اطوال أحرفه = آ0 سم . حجم الأسطوانة أكبر من حجم المكعب 
مجموع باقى الأحرف الثمانية = ٤. = |٣ - 0٣‏ سم (15) حجم الأسطوانة = × شع = ى × )× إا x‏ 0ا 
e ¢‏ القاعدة مريعة الشكل e‏ طول الحرف کے = 0 سم = ووس 
٣‏ 
الحجم = 0 × 0 × ۴۳ = ۷0 سم حجم المکعب الواحد = ۳۹۹۳ + ۳ = |۳۳| سم" 
(.1) محيط قاعدة الإسطوانة = بح “.طول حرف المكعب = "ا |۳۳١‏ = إ) سم 
. _ ا ٥‏ 
N‏ ل = 1 ×“ ې = 1ے ٠“ )1٥(‏ حجم الأسطوانة = X‏ شع Ig SF‏ 
و منها :ی = ۷ سم > الإرتفاع = | ب = .| سم AK = KV‏ و منھا :لہ = ے = ال سم 
أحمد الزننتو ى ا الننتنوہى 


Pi 


پر 


مانمدز للرياضيات أحمد نتوی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
المساحة الجانبية للأسطوانة = X٣‏ ئ ع = ]٣‏ × ۳ × “. مساحة سطح الكرة = ء۸ ض أ = ع × لگ × ٩۹‏ = || سا 
= 1۸ سما > طول حرف المكعب = ٣‏ × ۳ = إل سم 
(1) كرة مساحة سطحها |۴۵١‏ سم أوجد حجمها ( 7 = ۶ا۳ ) حجم المكعب = ( 1 )"= ١ا٣‏ س" 
2 مساحة سطح الكرة = ٤‏ فأ )]١(‏ حجم المعدن = حجم الكرة الخارجى - حجم الكرة الداخلى 
x £= ۳0‏ ا ا و منها :ی = .| سم = چ 7 ي ج 7 
+ ۳ ۳ ۴ 
حجم الکرة = چ 7 لے = کک × 2ا۳ × ...| = ۸۷ا سم = چ ۸ ( ف - ف ) 
E‏ ۳ ۳ ۳ 
(1۷) طول نصف قطر الكرة = ۳ سم E × = E‏ (( ۳,0 ) ' - (۴,۱ ) )= ۰,۸0۹ سم 


حجم الكرة = ع 7 ش' = کک ]7 × ٣۷‏ = 7۳۹ سما 
> حجم الأسطوانة = حجم الكرة 

T= EXT NP = EAT 
سم الدرس الحادى عشر : حل المعادلات و المتباينات من الدرجة الاولى‎ ٤= و منھا : ع‎ 


ا ۳ فی متغیر واحد فی ہے 
(1۸) حجم متوازی المستطیلات = ۷۷ × P٣٤‏ × |۴ = ۳۸-۸ سم TT‏ 4 شی 
* حجم الكرة = حچم متواز ی إأو تمل لات )1( بنشسڭ على 


2 كتلة المعدن = ۸0۹,-۱2 × ۔۲ = ۲۸۱۷ جراماً 
٤ ]1 [o] FL E] re[F] Lo [f] rs [I] (r‏ 


ي ۽ e‏ ا ۴ج دا د حدم وة الل = زعم 
MAA.A = 3 a PAA.A = 7T =‏ 
i‏ ۳ ۷ [۲] س = . ٠‏ مجموعة الحل = (١‏ .!؟ 
٩۳ = © x ۸ =‏ و مها : شض = ۴۱ سم [إ] س = ع . مجموعة الحل = إ ع ) 
(1۹) ”" الكرة تمس أوجه المكعب الستة .. طول حرف المكعب = ۲ ف [ء] ۳ س دم س = = × ك = س 
[ | / ۳ ۳ ۳ 
>“ حجم الكرة = ئ[ LPT‏ = ۸ ". مجموعة الحل - {۳U}‏ . 
س" = ۳1 PV =1 x‏ لیے = ل سم [o]‏ ہیں = j + FPF‏ ". مجموعة الحل - {i+ Fl}‏ 
أحمد النتتو ہی أحمد النتوہی 


"o 


تمرز للرياضيات أحمد نتوی )٣‏ إعدادی ترم أول 
ET‏ جرک اد - 1+ :بد٠‏ ] 
. مجموعة الحل = إ أ۷ ) [r+ ç<P+P]=[lv<:]-‏ 
(۲) مثل بنفسك الحل على خط الأعداد PÛ +pضp= f.‏ > ومنها : ?| 
| ٣س‏ > ٠ ٣‏ س > ١‏ .. مجموعة الحل = ]١ء‏ [ < "P+ qq = VN‏ )> و مھا : پ =ے 
[ا]- ٤س‏ >-۸ .س <>ا Jo VU] {FVr}[™] {rlr}[rl {o} (D‏ 
. مجموعة الحل = Jv.ı-[[(v] [lr<.-J1I0] J1 <1 -J[o] ]٣۴ ٠»  ]‏ 
آ٣]‏ - ٣‏ < ٣س‏ ج 71 .|< س ج "۳ مە ]A]‏ - س z2‏ - ۲ ]۹] س > - آ۲ 
. مجموعة الحل = JFco -[ [Vv] ۹ O [o] HE FI] Af] F1 [I (o) $ ]۳»|  ]‏ 
[ء] ‡ س < ١إ‏ .”س <>"۲ 3 JF -L[F] >[r] < >J] JF Jy Jo <1 JA]‏ 
:. مجموعة الحل = ] - ٠‏ ۲] جي الوحدة الثانية العلاقة بين متغيرين 
[0] - ۲ >< ۲س - 0 2۳ اس الدرس الأول : العلاقة بين متغيرين 
E e‏ . مجموعة الحل = ] - ه٠‏ ج] | (ا) نفرض أن : عدد الأرراق فئة م جنيهات هر س 
Az>wrz>F* o0 > Pr =< 1 - 1‏ قیمتھا = م سس جنیھاً 
<١‏ س .٠ ٤<‏ مجموعة الحل = [ ]٤٠١‏ و عدد الأوراق فنة .۲ جنيها هو :ص ٠.‏ قيمتها = .۲ ص جنيها 
<P ]۷[‏ ۳س ۱< ۸ .2 ۳> لس <۹ 0 سس + .۲ ص = ۸0 بالقسمة على 0 
< س س ". مجموعة الحل = ] ۳۰۱ ] ٠‏ سس + غ ص = ۷| ٠‏ سس = ۷| 1ے ص 


و تكون الإمكاثات المختلفة هى : 
|۳| ۹| )ا 
ب + م |1| ]|+| 


1۳1 


[۸] - ۳ < س + 1إ <>< ۳ ۳ < س ج | 
. مجموعة الحل = ]- ۳»إ] 


(۳) ' < س ۳< ب ۳+27 < س 


W 


اض النننتنوہىی أحمد النتنتوی 


تمرز للرياضيات أحمد النننتتورى ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
(۲) نفرض أن : طول اى من الضلعين المتساويين فی المثلث = س سم بوضصع ص = ۲ ع ہیں = .|= 0× ] =. 
> طول الضلع الثالث = ص سم E‏ ( . » ۲ ) يحقق العلاقة 
٠”‏ محيط المثلث = ۹| سم ٣س‏ + ص = ۹| بوضع ص = آ٣۲‏ س = .| TF. =(F -)X0‏ 
ص = ۹| - آ٣س‏ ۽ ہیں »> ص د3 کل سس = .| ( | » - ٣‏ ) يحقق العلاقة 
سس لا یمکن أن تزید عن ٩‏ (5) [ا] نضع : س = م »> صد ۳ 
٠ >‏ مجموع طولى أى ضلعين في المثلث أكير من طول الضلع الثالث + سن ص = +V=P |= PF — 0 x‏ | 


سس تأخذ القيم : 
> ص تأخذ القيم : ¶ » ۷ › 0 »> |١۴۳‏ 


qcA<V < 1 < O 


٠١ ۵ (‏ ۳ ) لا يحقق العلاقة 


أى أن : الإمكانات المختلفة هى : م 
٠ ۳ ( ||| 71| |‏ ۵ ) يحقق العلاقة 
KSKAMIKIKIS‏ :س تا صت 
(۳) [ا] س = û‏ + ٣ص‏ ہن ص = ؟ ×(- ۲ )-(- 0 ) = ([- ٤1‏ ) + 0 =| 
بوضع ص = . س = ن0 + ٣ - ( 0 =. x‏ »> - 0 ) يحقق العلاقة 
٠‏ ( 0 > . ) يحقق العلاقة (F<) TF NMN-—[(] Vf] (o)‏ 
بوضع ص = | سس = 0+ ]٦[ ( ۳ < F ) [0] VV =1xF‏ ص = ۳ س + | 
١ ١ ۷ ( ٠‏ ) يحقق العلاقة (7) ٣س‏ - ص = ۳ 
بوضع ص = ۲ س = 0+ q= [x‏ بوضع س = . × .- ص = ۳ 
٩ (‏ ۰ ۲ ) يحقق العلاقة ص = ل ( . » - ۳ ) يحقق العلاقة 
[۴] س = | - 0ص ہوضع س = | ۳ Xx‏ | - ص = ۳ 
بوضع ص = . کی ک اق × . = )ا ھی = د ]ا ( | ٠‏ - | ) يحقق العلاقة 
ہں = ں0 ( 0 › . ) يحقق العلاقة بوضع س = ۲ ۴ × ۳ - ص = |۳ 
أحمد الننشتوى أحمد النتشتوہى 


¥ 


یشرت أ الد ۲) اادی ترم ارز 
ص = | |١ ١ ۲ ( ٠‏ ) يحفق العلاقه الدرس الثانى : ميل الخط المستقيم و تطبيقات حياتية 
كون الجدول و أرسم المستقيم بنفسك ق کد کات ۽ م - + = 
۷) یوضع : = . ينتج : = 
e ea)‏ ا س کم [ ۳آ م = “٠‏ = ا او ٤-‏ +۳ دإ 
. نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات هى ( E. EF ) ٠ › ٣‏ 
بوضع : س = . ینتج : ص = ٤ع‏ سس ا = س 
. نقطة تقاطع المستقيم مع محور الصادات هى ([ . )- Û ٠ ) ٤‏ س ۳+ 0 = 0 > ملھا : بس =. 
٣‏ ر ی 
ومو کس و e TET‏ ا کچ وھا و ص د" 
e a‏ 3 المستقیم يمر بالنقطتین ( ۴۳ ٠‏ - ا) »> (س »› )٣‏ 
چ ڪب > (۳ > . ) تحقق العلاقة : س ص = )۾ فاش ےآ کے ے * ۴ 
: : ۰ ّ سس ۳٣‏ ۳ ہس ۳٣‏ ۳ 
x‏ ۳ - .= لي ومنهاا: لى ١=‏ 
ہیں ۳ =۳ )> منها : سس =1 
٠ >‏ المستقيم يمر بالنقطتین ( ۳ › - |۱) ۰› (۹»> ص) 
OIE :‏ و ي 
۳٣ص‏ + ۳ = ع)| »مها : ص =۳ 
u AFF‏ جي ل0 
(0) ميل آ بپ = ي = ج »۰ ميل پد = ےس =۳ 
مل کک فل ج 
اسي أن ٠ ٠:‏ إألقط ۶ » بپ كت ليست على استقامة وأحدة 
الاب یوازى محور السينات ميله = صفر 
e‏ 
سم = لم س 1 =. منها : (ى = 
(۷) ميل المستقيم المار بالنقطتين ( | ء- )۱١۴۳(+)١‏ = > کک 


> ميل المستقيم المار بالنقطتین ( ٠١۴۳‏ ۳) › (- ٣ء-۷)‏ 
احمد الننتوہی 


5ٍ 
&/ a | 
IA 


1F‏ للرياصيات 
y+F =‏ کا BE‏ “ المیتشما“ متاه ا * 
e‏ ` | — 
(۸) میل بپ = ۹ا۳ ج .۰ میل بے = 98 ج 
= 5 ب 
)٩(‏ [ا] سالب ][]] صفر [۳] غير معرف ]٤][]‏ موجب 


تطبيقات حياتية على ميل الخط المستقيم : 


(<l) = qy < (F<.)=P [HC 
(0-A) =£ < (71.71) = > 
a 


و هو يعبر عن تزايد رأس مال الشركة بمعدل 1٠‏ آلاف جنيه 
خلال السنوات الأربعة الأولى 


[۳] میل بے = حا = صفر 
و هو يعبر عن ثبات رأس مال الشركة خلال السنتين الخامسة 
و السادسة 

]٤[‏ ميل م = ححا = ن 


و هو يعبر عن تناقص رأس مال الشركة بمعدل م آلاف جنيه 
خلال السنتين الأخيرتين 


. رأس مال الشركة عند بدء العمل = الإحداثى الصادى عند‎ ]٥[ 


= .... الف جنيه 
‘(<F )=P [I] (©‏ =( 0ء ۳ ) 
(<A) = ¢ › ) ۳.) | ( = =‏ 
أحمد النننتوى 


E 


۳ r 


= أكبر سعة للخزان‎ ][ (۳S 


اعدادی د 


ا 


| السرعة المنتظمة للسيارة خلال رحلة الذهاب = ميل ب 
.1 _ 


٢. = > =‏ کم/ س 
[] المسافة الكثية خلال رحلة اثعودة = ٩.‏ كم 
[] الزمن الكلى خلال رحلة العودة = م ساعة 


المسافة الكلية 


[0] سرعة المتوسطة للسيارة خلال رحلة العودة me‏ 


= لد = ]| کم/ س 

[1] القطعة المستقيمة الأفقية بالشكل تدل على توقف السيارة خلال 
الساعة السادسة من بدء الحركة 

۷٠‏ لتر 

[۲] يفرغ الخزان بعد مرور .۳ ساعة 

[۳ا] بعد مرور 0 ساعة يتبقى بالخزان ۳۵ لتر 

[] يتبقى بالخزان .| لتر بعد مرور ه۲۵ ساعة 


eG: (¥:320‏ 
[1] میل ب = لح = - جا 
[۷] معدل استهلاك الوقود فى الساعة الواحدة = ل۲ لتر/ ساعة 
(5) [ا] عدد صفحات الكتاب المتبقية عن بداية القراءة = ٠..‏ صفحة 
F)= qq < (|. <.) =P [F]‏ <.1( 
[۳] ميل م ب کے ا = 
]٤[‏ معدل الصفحات المقرؤة' فى الساعة الواحدة = .] صفحة / ساعة 
و يعنى أن عدد الصفحات ينقص بمعدل .۲ صفحة / ساعة 
أحمد النشنتوہی 


1۳۹ 


منمیز للرياضيات أحمد النتنوہی ۴ ) اعدادی ترم أول 
[0] تنهی سهير قراءة الكتاب بعد : يذ = 0 ساعات . الزمن اللازم لقراءة بقية الصفحات = ٠.‏ دقيقة 
E SS‏ الوحدة الثالثة الإحصاء 
)=s¢ «< (V0 (A) = ¬‏ .<.1( الدرس الأرل : جمع البيانات و تنظيمها 
[۲] عمق البئر قبل بدء عمل الحفار = م متر (ا) [ا] )١‏ أكبر قيمة = غ )٣‏ أصغر قيمة = |١‏ 
["ا] عمق البئر بعد انتهاء عمل الحفار = .ع متر ۳) المدی = £ - 0| =۹ 
[] الزمن الكلى الذى أستغرقه الحفار فى الحفر = .| ساعات ) المدى = ل ٦.‏ مجموعة [] کون بئفسك 


[5] ميل وب = 4-۷0 = م 
[0] متوسط العمق الذى يحفره الحفار فى الخمس ساعات الأولى E‏ 1 ت کے ق م 
التكرار | E 1r‏ 


٠ ّ :‏ 2 2 
[1] میل حع = ا = مار ]٤[‏ عدد الأطفال الذين تقل أوزانهم عن ۴۵ كجم = ۷ أطفال 
wm Î1, * kk È : ¥ ۰ ۸‏ ک0 ¥ 
[۷] متوسط العمق الذى يحفره الحفار فى الساعتين الأخيرتين ]٥[‏ عدد الأطفال الذين أوزانهم ٣۵‏ كجم فأكثر = ۳۳ طفل 
[I] (©)‏ 4( أكبر قيمة = .ن0 ) أصغر قيمة = .۲ 


= 1,0 متر / ساعة 
)١(‏ [!] عدد الصفحات عند : رہ = . 


هى :ص = .ل د +× .= .ل 
عدد الصفحات المتبقية = .۳ صفحة 
. عدد الصفحات التى سبق لهذا الشخص قراءتها = 
٩‏ .۳ د .۳ صثفحة 
[۲] الزمن اللازم لقراءة بقية الصفحات التى يكون عندها عدد 
الصفحات = . أي عند : ص = . 


المجموعة التی بها أكبر تكرار هى : -٦.‏ 
المجموعة التی بها أقل تکرار هی : .۴ › ۸۰- 


جیا پ +٣‏ 


ا س ج یړ =. و منها : رہ = ٦.‏ دفیفه 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


متميز للرياضيات 


الدرس التانیى : الجدول التکرارى المتجمح الصاعد 
و الجدول التكرارى المتجمع النازل و تمثيلهما بيانيا 


۴ ع 
للمجموعات الصاعد 

ت] + 

لمن ۳ | ۳ 

٣۳ | + امن‎ 

شمن ء ]| ۴ 

SEET H 


جذدول التكرار المتجمع الصاعد 


للمجمو عات الصاعد 
ات |e‏ ۰ 
sS‏ 8 
امن | ا 
ل @ 


[ا] ۳۷ مصنع 
أحمد النننتنوى 


]٣[‏ کے 


دمر ٣ TT‏ ) اعدادی ترم اول 


[ا] ۱۳ تلميذ 
آ۳ = × .ا 


التكرار المتجمع 
النازل 


5 
احمد الزشنننوہی 


جدول التكرار المتجمع الصاعد 


جدول التكرار المتجمع النازل 


۳ 


اعدادی تر أول 


جدول التگرار المتجد الصاعد جذول التكرار أ تج النار 


Bb. 
12 

ا 
6 
3 


[ا] ٩6۵‏ طالب إ]۴] ۳۵ طالب 

["ا] عدد الطلبة الحاصلين على .۲ 
درجة فاکثر = ۷۸ طالب 
النسبة المئوية = حل × .| / 
VA =‏ 4 

[5] عدد الطلبة الحاصلين على ٤0‏ 
درجة فاکثر = ۲۳ طالب 
النسبة المثوية = لل × .بإ / 


= ۳ المجموعات 


الخدود السقلى التكرار المتجمع 
للمجمو عا النازل 


2 


س سے 
. چ 


E 


مالمرز للرياضيات أحمد الننننتوی ۲) اعدادی ترم أول 
الدرس الثالث : الوسط الحسابى - الوسيط - المنوال 5 
1O V [ol £ [E] V [F] o [fF] F [J (D‏ 
(T)‏ . 
اتوسط اتحضات 
ت ۳۹ 
أ 
= ۳.۹ . 
(۳) إا] س = 0ض < ¥+ o = A+++ J+.‏ 0 ا] 0 ]1 ]اثالث [ء] ۹ 
و منها : لم = || (DD‏ 


کح 


الحدود العليا التكرار 


ا ترتیب الوسيط سے د س .۳ 
". من الرسم : الوسيط = ۳۹ 


ٍ 
احمد الننتوہی 


1f] o [f] (5) 
ق نتوی‎ 


مانمرز للرياضیيات أك ا ۴ ) إعدادی ترم أول 


ETTAFEET TT RY 


الحدود السفلى | التكرار المتجمع 
للمجمو عات الناژل 


#۴ 


4 = [ا] س = .۳ : لي‎ )۸( 
Alo VI FIFI £ [r ” ۹ [J ( 8 المتجمع الصاعد‎ 


التكرار المتجمع الحذود السفلى التكرار المتجمع .1 م 1 
لضا ٠‏ | المجنوعت ا ام 


۲ = منرال‎ TN ES 


ا 
ا 


33 


4 ز للرياصيات | [ننلو ری 3 اعدادی د ترم ول 
(ا1) من الرسم : e‏ ا (۱۳) [ا] س = .ى > 
I E‏ لى + + إلى + إلى + إل + | + ۳ل -|+لك += 
المنوال = ا 1 
1 
ا £ 
[۲] من الرسم أكمل : 0 
TOTO To Fo £0 00 1O‏ : | 
E‏ المنوال = ٣‏ 
i =‏ 
Ê HÊ‏ 
(1۲) من الرسم : fF‏ 
| عات EE‏ 
المنوال = ۷ن0 LF. FO f £0 0- 00 e‏ 
lo [o] [E] Vr[F] | [F] 1A [I] (5)‏ [1] الثالث 
V۷ [¥]‏ ]۸[ ۳ 
(1۵) [ا] المنوال إ[۴] الوسيط إ۳] اا [ع] 1 
الوحدة الرايعة متوسطات المثلث و المثلث المتساوى الساقين 
الدرس الأو ل : متو سطات المثلث 
ا( إ1[ متوسط CPF]  V:r[F] F۳ [f]‏ 
إ0[ 2 |1| ۳ ]۷| ۳ 
أحمد الننشوہى أحمد التشنتوہی 


120 


متميز للرياضيات 


(۳) [ا] بھ ۰ حو متوسطان فی ۲۸ب د 


٣ ]۳[‏ هھ = چ پ هھ = چ × ۹= لسم 
٣ ]٤[‏ ء = ج کح = ج ×= ۲ سم 
[0] ء۶ هھ = + بپ د = × ۸ = 1 سم 
]٦[‏ محیط ۸م ۶ھ = ۳ + ٩ = £ + ٣‏ سم 


(۳)ا] ۴ ھ = ج ب 
إ٣] ٣‏ کک = r٣‏ ع = × ۳ = سم 
: 


[۳ا] = هھ = ا د = چ »× ۸ = ٤‏ سم 
]٤[‏ محیط ۴۳۸ حھ = 1ع + 71 +ع = | سم 
(5) ”' ۶ ب > ء متوازی أضلاع م منتصف بء 
٣۶‏ متوسط فی ۲۸ب ء 
> هھ منتصف ۴پ ۽ هھ متوسط فی ۲۸ب ء 
{gy} = as N fP <‏ 
و نقطة تقاطع متوسطا ۸ پء 


> ۶ء = پا حح = )سم 

ز ضلعان متقابلان فى متوازى الأضلاع بح ء ) 

محیط ۲۸ ءو = ۸+ 7+ ۲| = إ۲ سم 
أدمد النتنشتوہى 


أحمد )٣ Er‏ اعدادی ترم أول 
(0) ٭ ب د ء مستطیل م منتصف ` ح 
ب ۳ متوسط فی ۸ ۲ب ح 
ْ هھ منتصف ۲ ب حه متوسط فی ۸ ۲ب ح 


ETE 
۶ء متوسط فی ۸پ د‎ ٠ > پ‎ 
¢£P 2¢ eEEI=E}p 
م قله تقاطع متوسطات ۸ باه‎ 
aA 2۳< f£CFI= CP 
> بھ متوسط فی ۸ ۲ب‎ 


pu A = ar [ =‏ بپ ف = )سم 
> ۸ بپ حه فيه : ء منتصف بد › ۶و |/ به 
و منتصف هڪ ٣7‏ ءو = ج پا فش = سم › 
(۷) فی ۲۸ب د : ل( د پد ) = ۹ )ء۶ = ءحد 
اہ ب ء۶ = طح = ١ =] ٣ × +X‏ سم 


7 اھ »> پء متوسطان فی ۸ ٠‏ ب د تقاطعا فى نقطة ج 
م نقطة تقاطع متوسطات ۸ ۲ ب ح 


5 
احمد الشنشتوہی 


157 


ا ٣ e‏ ) اعدادی ترم أول 


ب م = ا ب ء۶ = 5 × 7= وسم من ۲۸ ءح يکون : ل( د ءح )= .ې 


(۸) فی ۲۸هد : ٣‏ ل =ل ھھھ )= )د (10) فى ۸بد :7 9( < بد )= .۹ 


au A =4ixX<x[= CÛ = —<P‏ > اه =فهفح ب ھ = ے اح 
> فی ۸٥ب‏ د : ۹( د پد ) = ۹ )۱ء =ءد ۾ ا پا هھ شيعي . هھ ء= ± حح 
بپ ۽ = ج إڪ = + ×۸ = 1ے سم من ۲٨۸‏ ءد يکون : ل( د ۶ء ) = ه۹ 
)٩(‏ ٭ فی ۲۸ب د : ل( د پک )=۹ ۱۰ء۶=ءد (۱۳) فی ۸بد :۲ ل( د بد )= ٩‏ 
ر 
RF N‏ 
فی ۸٥هد‏ : ٣‏ او =و هھ =٣‏ )د ١ءء‏ 2 بء = p2‏ >= ×1 = ۸ سم 
و ۽ = لے حف 
u A= (Xx + = —aP + =e} < ()‏ 
>" اح = حف )۳( 
e u‏ محیط ۸ پء = ۳ × ۸ ٣=‏ سم 
من (ا) ء )٣( ٬)6(‏ يتج : پٻ ء۶ = ءو فى ۸ ل( = ° 
+ با کے ۰ . با ک ] =. 
(1) فی ۸بح :ءل ل ءم)= )د (2) شی اا | 
لم = > eT TET‏ > ل( <>< = )=.۳ ۶پ = > سح = ج × ]| =1 سم 
nus‏ مء بء ج اه = ×۲ =۹ س 
E 2‏ 
[ . _ ۴ ۾“ ۶ھ .> پء متوسطان فی ۸ ۲ ب د تقا فى نقطة ج 
8 من ۸ ۲ ء۶ح يکون : له( < ۶پ د ) = .ې۹ . ج نقطة تقاطع متوسطات ۸ ۲ب ح 
(ا1) شی ۸پ ح ا بپ م = چ پء = ج × 7۹ = ع سم 
pu 0 = TOXT=sqF= FP} < TS SS EE‏ 


“١‏ بپ ف =فھ ع هء= + إح م = +£ +0 = 0 سم 


5 
احمد الشنشتوہی 


أحمد الذنذنو ى 
EV‏ 


متميز للرياضيات أحمد الننتتوری ۴ ) اعدادی ترم أول 
(10) فی ۸ ۲بد :ل( د پد )= ٠ °٩۹‏ مساحة المريع بح ء = ۸ ×۸ = 1١‏ سما 
pu lT = XX = (P= <P. PF.=( < XU <‏ (1۹) فی ۸ ء۶ حه : ١‏ ل( دب هھ د )=۹ 
> فی ۸بد :٠ھ‏ هھ )ءه =1 سم =اإح لن هھ ج ء) = .س =a‏ 1ء () 
q=( ae} <)‏ > بح ء مستطیل فيه ۰ ل( < هھ حء) = .۳ 
(17) فی ۲۸ بد :7 ل( < پد )= °٩۹‏ ل( د ب حه ) = °٩1.‏ 
wu = A XT = (PF = <}... F.=( aX) <‏ فی ۸ ء۶ هھ ٥:‏ ل( دب هھ د )= هې 


ت 
ا E‏ ل( د ح پبھ ) = .ل .2 هھ = پد () 
> فی ۸ح ءهھ فه : ل( د ء هد )که 1 


من () ؛ (۲) ینتج : اھ = ج × چ ب ج = باج 


۰ >> )= ت ء = ج ۶ح = + × ۸ ٤=‏ سم (.) [إ] نصف إ[٣]‏ نصف ["] قائمة [ء] ءا [ه] ه ]١[‏ 1 


> 
(1۷) فی ۸ب ء هھ فيه : ١‏ ل( دپ ءهھ )= "٩۹‏ 

>( > هھ )= .۳ . پء = پ هھ = × .)| = ن سم 

»> فی ۲۸ بد فيه : ١‏ ا( د پد ٩=)‏ ›ء۶=ءد 

© ج = ٣‏ بء = 0×۴ = .اسم 

(۸) بح ء مريع :بل( إبخ) = ن (دبإئ =ه* أ | اقاعة | لع | ءي | بح 

لدب ۲ ه) = ۴ ل( د ۶و )=1 


> فی ۸ء و : ل( < وء) = ٩‏ 
AEST Tee ESS‏ و نوعها 


الدرس التانى : المثلث المتساوى الساقين 


أحمد الذنذنو ى 


[ 


مانمرز للرياضيات اه نتوی ٣‏ ) اعدادی ترم أول 
الدرس التالث : نظريات المثلث المتساوى الساقين من (ا) » (۳) بانطرح ينتج : op (eo PX)‏ 
() [ا] س = ۵0 ۰ ص = .۷ ][آ] س = ۸ ۰ ص = ٣۳ا‏ | ري ۸ م بد فه : ب = د د ل(نب) = ل(<د) 
[۳] س = 10" » ص = .0 ۸ ۶ بء  »‏ حه فهما : 
[] س = 1|“ »> ص = ٣ن“ C>‏ =£ پ = حه › ء ب = هد )ل( دب ) = ل( <د) 
[0] سس = و ؟ لان : ٣ہ‏ + س + .ع + س .| = .14 . ينطبق المثلثان و ينتج : ٠‏ ء۶ = إه 
[1] س = إ٣‏ ° لان : ٢س‏ + ۱۴+ ۲س + ۴| + س +۹ = ٠ A.‏ ۸ ء هھ متساوى الساقين 
[۷] س = ۴۳١‏ لان : ۳اس ۷| = ٣س‏ + ۳إ ES‏ 
ُ .(0) ”٭ ١‏ ب حء متوازی أ 2ع ’ب = ءح 
[۸] س = °٩1‏ » ص = ۵۷ e e Ny E‏ 


هن ا ع حف : 


() * ۸ ۲بح فيه : | ب = ب ح=حل 
ل( < حه ء) = ل[ > د ) =1 ×(-14 - .0 ) = 10 


ل( <اب) = ې( < آحب) = ر( اپ ه) = ا 


e 


V. = (e X\)J< £= <P}: ae —PA TF 


> ۶ بء متوازی أضلاع 


۰ ل( ن کء) = ل( <د) = .°۷ ل( < ) = ل( < ) = °10 

(CV. + VN.) A. = (P= <) <‏ =.1 () [ا] پ م = پ حح [۲] وء = و هھ 

ل( اپ حء) = ې( < آحب) + ل( < آحء) [۳] ع ص = ع س لان : × ل ع س خارجة عن ۸س صح 

°V. + °7. =‏ = یا( اسسں) = ےا ا۷ د په 

> ل( <پPء)‏ ا [ة] ١ب‏ = طح لأن :إل + ل + .°0 + .°= A.‏ 
a‏ و منها : لى = ۷0 ° * ل( < ب ) = ل( × د ) = ])۷ 
ل ب) = 1 0 (۷) ۴( ) = °۲ )= ¥ = 

Vr = (Px) : 


لا = ۽ — 
لذب ء۶ د) =+ ×( .°14 .ا = ° © < Vr = (PT + VF ) IA. = (a SD)‏ 
أحمد نتوی 


12۹ 


امز الرياضيات أحمد النتتوری ۲) اعدادی 
ّ 7< °( = 6( > د ) پا کح = بپ ا ل( × هھ ءبپ) = ل( × ھپ ء) ت همپ هھ :ء۽ء 
۸ م بپ حح متساوی الساقين ٣ب‏ ۽ هھ متساوى الساقين 
"٣ )۸(‏ ۸ ء بد فيه : بء = ء۶ د )ل( .× پءک) = .| ) [ا] بح إ]۲] 0۰ o۳ ]0] A [£] £0 [F]‏ 
ل( د ۶ب ک) = له( < ء۶ د پ) = × ( .°14 ۱۴ [1] 0 |۷[ 1 [۸] ١١٠‏ |[ قانم الزاوية 
,س ° (1۳) [1] منفرج الزوية |[ 1 [|۳] £0 
>“ با۶ ینصف اب 2 ل( < "ب د) = ۲ل( × ءپد) [£[ ۲۰ [0] منفرجة [1] متساوى الساقين 
A - 0‏ الدرس الرابع : نتانج على نظريات المثلث المتساوى الساقين 
حع يلصف لاه .ت ل( <( حټ) = 5(0 )٩۵۶‏ ې () ۰ ۸بد فه : ب = د )۶۴ا1 بخ 


۰ ل ( دد ء) = ل ( دب ء) = ۳۲ 


= pF x= (ePoټq‎ x<) IF = ( <P ل ( > ب‎ 


> په ء۶ = ء۶ کڪ = بپ = + × ۹= ۳ سم 


فی ۸ ۲ ب دح یکون : 
ل( > پ > ) = .14 -( 71 +1 )= 
ا( × پ د ) = ې( د پد ) = ټل( د که پ) 
۸ ب د متساوی الاصلاع (۲) "' ۸بد فيه : بپ = پد › پ ءا ۴ح 
)٩(‏ " پد // ءه ل( د ۲ء هھ) = ل( د ۲پ د ) بالتناظر ء جح = مء = a1‏ }د = AN = 1XX[=sP{‏ 
> ا( < هھ ء) = یں( < 'حب) بالتناظر > لا( د ءپحک) = ل(د ءپ) 
٤‏ پ = اه ۰ ل( × پ )= ر( < ب) 


(AP X= (ae PX)‏ مء = مه ل( د ء بح ) = ج ل( د بح )= چ »× .۹ = 0ع 
AF Ù A‏ متساو يى الساقين من ۸ ء۶ ب د :ل( > د )) =4 - ٩(‏ 1+ 0( = £0“ 
TENG SST SS‏ ل( د ءپټ د ) = له( د ءح ټپ ) 


بالطرح ينتج : ب ء = حه 
٣ )١(‏ باد |/ ء۶ هھ .۰ ل[ ن هھ ء ب )= ل( < ء ب د) بالتبادل 
٠‏ ل( د ف پا ع) = /و(د ۶پ ک) 


۳ لا = #2 


۸ بپ ء کح متساوی الساقين 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


متميز للرياضيات 


(۳) نصل د ۶۴۰ 
۸ بدح › (هھء هما : 
۶ب = مه اک = فغ :) 
ل( < ۶پ د ) = ه(> هھء) 
. ينطبق المثلثان و ينتج أن :"سح = ٠ء‏ 


٩ 7 >‏ ۶ح ء فيه : (ح = (ء 
> کس و =وءٍ a‏ 
(2) * بپ = مح ر 
( هھ ب = شه = ه ل مور 
( پچ محولر پ حح 
ب ۾ = ڪڪ م۾۽ »٢ء‏ ]| پح 


ا باح = .| سم که ع۽ = ل سم 
ر الزاوية فى ۶ یكون : ۾ 
(ء۶) = (ہ) - (ءد) 
lz = 0 - 17۹ =‏ 

› ۶ب = "ع‎ * )0( 
{f}= saPN seo 

(7) ۸ س ص ل فيه : س ص = 
صل فيه : عص = ځل »ل =٣‏ ص ,م 
ہں ٠ ١‏ ع على استقامة وأحدة 


با کے = ۽۶ . > با ۶ 


م ملتصفا بء 


سل »ل م = ص 


أحمد الذنذنو ى 


a .‏ = ۳| سم 


نوري ا( ۴) اعدادی ترم أول 
(۷) * ب = مح "3 محور بح () 

> ا( < ’پد ) = ل ( د حب ) 

> ا( < پء ) => حء) 

بالطرح ینتج : ره ( > هھ بد ) = ل( > هھ حء) 


شه پا = فش حح هھ 7 محور پح (T۲)‏ 


من () › (۲) ینتج : ٣ھ‏ محور بپ > 
(۸) ' فی ۸ ۲بح فیه : ب = مح 
ا( دپ ) = 0( < د) 
> ۶ھ // ۴پ ۰ ل( < پ ) = له( < ءهو) بالتناظر 
> ۶و //آه 2۰ له( د د) = ل( د ء وھ ) بالتناظر 
ل( د ء۶هو) = هه( د ءوهھ ) 
> ا( < پټ د) = ارد ف ءو) 
) [] محور تمائل له |[۲] محور تمائل لها [۳] متساويين 
اع ٣‏ إ0[ | 1[ .۳ 
[۷] القاعدة و زاوية راس المثلث [۸] القاعدة و يكون عمودياً عليها 
dr] [I (»)‏ 
[] محور تماثل 


= ۽ هھ = ع 


[(۳] ’سس = ب س 
[0] صفر إ[1] | 
للأمانة العلمية 


[۷] محور تماثل 


يسم فقط يأعادة النشر 
دون ای تعديل 


5 
r mm EES 1 | 
0 


ماتمرز للرياضيات 
الوحدة الخامسة التباين 


الدرس الأول : التباين 
[T] > [I O‏ < ]۳[ < 


>( <( >(f <Q [f] WF Ao ( [HD 


>o] >] <F < MC 
ب > حع‎ '' )2( 

آ بپ + بپ د > حح ۽ + بپ حح حح > پبعٍ 
(0) ' ب > ?ھج » بپ ء۶=حدهةف 

۶ بپ د پا ء > جح حف }¢< Þض}A‏ 
(1) '' ۶پ = ٤۶ح‏ ل < ۶ کح بپ ) = ل( × ۶پ د ) 
ل( > حب ) > رو( < 'پد) 

۰ ل( < حب ) - ل( لاء هد ټ) > 

ی( × ب د ) - ل( × ءپ د ) 

ل( > آحء ) > ل( > پء ) 
 )۷(‏ ل( < ۶ بک ) = .۸ .| = ا 

AN. = "|. —  |A. = (> SXF < 

f =( A. + °1.) - ° |A- = (> ب‎ > (> 

ل( > پد ) > له( < پد ) > /ه( < پد ) 
 )۸(‏ ٣بح‏ ء متواژزی اضلاع .7 اپ = حڪءِ )»ع =پح 


= 


ت #و < پافه †ء د ءو < پا حح بف 
او > حف و + ۲پ > حه + ح ءي 
[o] > [E] >" <l < MO‏ > 


أحمد الذنذنو ى 


٣ E‏ ) اعدادی ترم أول 


الدرس الثانى : المقارنة بين قياسات الزوايا فى المثلث 
(ا) فی ۲۸ب دح 
اپ > پ > 7 (PX) < (aX)‏ )0 
< <aڪ DO (vX) <(P X3) " PF‏ 
من (ا) › (۲) ينتج : ل( < د ) > 1( < ) > 1( ×ب ) 
(۴) " ۶۸ پد فيه : ب > حح 


> د )> لپ( )1( 

ت مء#دءب »هدهد . ءه إإبح 
A AOS‏ 
> ل ( < ۲ءه) = ل( <ب ) بالتناظر (۳( 
من (|) ۰ (۴) › (۳ا) ینتج :ن ( < ۶ هھء) > ي( ءهھ) 

(۳) نصل مح ب 


lor 


۸بح فيه : ب ح = مب 
لا ( د ب د ) > ل ( د حب ) 
> 7 ۸ ءح فيه : ءح = مء 
اا ڪي : 
SOSRET SSE‏ 

( < حب ) + له (ح 'دء) 
ل ( د ب ٢‏ ء) > له ( < پحء) 


5 
احمد النشتوہی 


متميز للرياضيات 


() نصل بء 
پء فيه : ب = مع 
ی ( > پء )= 0( > ءب ) 
۸ پء فيه : ۶ح > بح 
ل ( کد حب ء) > ل ( دب دء) 
ل( < حپء) + ل ( د پع) > 
ره ( < بء ) + له (د'ءپ ) 
ل ( < پد ) > له ( < ۶۶د ) 
(0) ' ۸ ء بح فيه : ءڪ > ءب 
ی ( د ء۶پټد) > ل( د ءک ب) 
۰ 0(ند پد )= X0۲‏ پد( 
ل ( د دپ ) = ٣ل‏ ( × ءدب) 
ی ( < ۶پ د ) > ل ( دځ ۶ءد) 
() ' ٥ء‏ ۰ په متوسطان فی ۸ب دح تقاطعا فى نقطة ۲ 
. م نقطة تقاطع متوسطات ۲۸ب ح 
Ar = (oyy « fC = (CP‏ 
ACT < sC AC < FE Te‏ 
آم > بپ پم < م 
٠‏ من ۸ ۶ ب م يکون : له ( د ۶٣‏ بپ) < له ( د ٣پ‏ م) 
 )۷(‏ ۸ هھ بدح فيه : هھ حح > ھب 
له ( > هھ باد) > ل ( < هھ د ب) 
أحمد النننننوہى 


5 أ 
أحمد 4 )٣‏ اعدادی ترم اول 


> بپ دح ء مستطيل 
ل ( د پد) = ل (< ءحپ) = ٩۹‏ 
۹ د ل( < هھ پک) > ۹ - لد هھ حب) 
ل ( < "بپ هھ) < له( > ءحدهھ) 
(۸) * ۲۸ب ح متساوی الأضلاع 
لا ( د پټاک) = ل ( د آکپ) = ۰1 
> ا ل ( > ۶ء کپ ) > ل ( < ء۶پ د ) 


> ) ل ( < ۶پ د) - که( × ءدب ا‎ E 


= رک کا = د یاد 
3 ا ( د ۶ب ء) > ل ( < (حء) 


> ی ( د پټ "ک) = ره (ح ۶پ ک) 
٭ ل ( < ب آد) = ی( د ۶پ ء) + له (× ءپبد) 
ا ( کټ )> ل( آټ۶) 
(saP XS)U < (eqP SJ U <‏ 
ل ( د ۶ ) > ا (د آبپء) > ل( حء) 
۵) [1] أصغر ]۲] كبر إ۳] ]٤[ ٠١‏ > 
[0] لا (د د ) > لا (دټ )> ا (حد') 
>[F| (P3) vV<(v<JuU[F] > [N (»‏ 


ٍ 
احمد النننتوہی 


lor 


e‏ للرياضيات FF Ru ÎÎ‏ اعدادی د 


ا 


الدرس الثالث : المقارنة بين أطوال الأضلاع فى المتثلث 

<[E] 2P] 2E <MO 
۶ھ // باد ی( < ح) = ی( < هد )= .°۳ بالتبادل‎ )©( 

> 0( < ب )= ل( < ء "هھ ) = .۷ بالتناظر 

٣پ‏ دح فيه : ل( < ب ) > ل( > = ) مھ > بپ 
(۳) “' مء // پح 

ل( < (ح ب ) = ل( < ۶ح )= .۳ بالتبادل 

۸بح فيه : ې( داب [ک) > ې( < اح ب ) 


بح > ب 


TiS‏ ۶ح > اح 

٦‏ آح = مب ۽ د > "ب 

ا ابح د ا °F. — ° A‏ = °۹ 

A = °. ° 1إ‎ A 

OAS‏ . ۶ح < اب 
ا ل( × ب ) = A.‏ ° هھ < حف )1( 
E . e‏ پھ < ءھ () 
بجمع (ا) › (۴) ينتج : هھ + هھ ب > حه+ ءف 


دآ د 


(5) نصل پٻ ۽ 1 ا 


۸ب حء فيه : إب = ء I‏ > 0 سس + ۳+ ۹1س - .| + س + 1A. =F.‏ 
CN‏ > ۳ س + |٣‏ = ° و مها :س د | 
VE = (XS < = (PS ©‏ 
> ل > ح) =2 
ل( × ک) < ل( ن ') < ر( > پ) 
م پ < پد < حح 
)9( ا اصغر [۲] الوتر [۳] بد [ع] بد [0] ۶ ب 
)١(‏ [ا] = > بپ ]٣[‏ = > بد إ۳] ٥پ‏ 
]٤[‏ ب > بح إه] > 1[ > 
الدرس الرابع : متباينة المثلث المثلث 
8 41۴ لا تصلح أن ڌ تكون أطوال أضلاع مثلث 
:س qa=71+‏ 


(sqP xX) = (çe PX) 
| 5ء د) > ار بد‎ 
ل( < ءک)- ل ( د 'ءپ) ب‎ 
) ل( < ۶پ ھ)- ل( < پء‎ > 
ر( > ب ۽ د) > ل( × ب د ) پا کے > دع‎ 
پح فيه : ۲ب = إح‎ ۲۸ " )0( 
) ٣ا۰‎ 1۸. (+ = ل( < ب ) = ل( < ب)‎ 
z حح ينصف × ب‎ i کو‎ 
ل( < د عء) = .ےا < ۶ح خارجة عن ۸ ب دح‎ 
A. = (<P e SX) 
7 a A.+ ا(‎ |A.=) من ۸ ۲ ء د :ل( × ۲ء د‎ 


أحمد نتوی أحمد النتنتو ى 


l0i 


مهيز ثلرياضيات 
١ ][‏ › اء ۷ تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 


لأن : 7 + ۷ = ۳| > .إا 


[۳] ۵ » ه٥‏ » ۵ه تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
لأن : ن + نق د.إ > 0 

٠١ >» ٤ > ٤ ]٤[‏ لتصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
لأن : ¿ + ٤د‏ >1 

|١ › 1 >» ٤ ]۵[‏ لا تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 


لأن : > + ۹= .) < إا 
(۲) نفرض أن : طول الضلع الثالث = ل سم 
F> J> O+ A >Û>O-— A‏ 
Jw” [ 3 Û‏ 
Iuc<FP[IN Ao] FE] TF => <I‏ 


Irlv<rlF I [AI Jır «<F ÎÛ [VI 


(5) [ا] أصغر من ][ 5 آ۳ ]۹ 


۲ |۷| J10 <o [ [| 


حح + ۲ء > حع 8 


fo c۳" <c ۳“ |0|‏ 
(0) من ۸ح ء : 
۶ب + ء۶ > حم 


?ب = حح 


با ع > کم 


(0) من ۸٣ب‏ حم : ۶٣‏ + ٣ب‏ > ب )1( 
من ۸ حم : ح٣‏ + )د > حح (FT)‏ 
من ۸بح حم : )بپ + )حح > پح )۳( 


بجمع (ا) »> (۳) › (۳) ينتج : 
r۲ +P ۳‏ + ۲ د > ’بپ + حح + پح 


أحمد الذنذنو ى 


100 


f‏ ۳ ۰ اعدادی د 


< پا + )د‎ + P٣ 


(۷) بفرض أن : 


ا 


+ محیط ۸ ۲ب د 
ب ح مثلث 
بإاضافة ‏ ب للطرفين 

۴ب < محیط ۸ بح 


بپ < ڪھ + بح 
ب < ڪھ + بپ ڪ + بپ 


بپ < + محیط ۸بح 


(۸) ليكن ١‏ ب حء شكلً رباعياً > م نقطة تقاطع قطريه ء 
من ۲۸ب م : ب < )?+ )ب () ۲۱ 
من A‏ }£ :}ءPr>s+sCr‏ 0( 
من ۸ باد حم : پاد < ٣پ‏ +۳ د (۳) بپ = 
من ۸^ ¬ £( :a¬£۽ښ> (i) £C+1—¬a(‏ 


يجمع () ۰ () > (۳) » (5) ينتج : 
ب + بپ + د ¢< (eC + qT + (aC + P7)‏ 


بپ + بح + حء + J < £٠‏ ÙÞضa=—‏ +eqء(‏ 


)٩(‏ لیکن ب ح ء شكلارياعياً محدبا 


من ۸ ۲بد : ب + ب د > د () ء 
من ١۸ب‏ ھک عء: ب ھک + ھک عء> باع )٣(‏ : 

من ۸ ب ء: ب + م ء> بء )( 

من ۶۲۸د :۲ء +ء۶حد > حه (2) ي > 


بجمع (|) › (۳) » () › (2) ينتج : 
ب + پ < + >£ + }ض£¢( < —aÙ)F‏ +£( 


بپ + بح + حع + ع > حح +پبع 


چ جدید زاکرولی عل عل 0 TTT‏ 
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